PHÖÔNG PHAÙP TOAÏ ÑOÄ TRONG KHOÂNG GIAN
I.VECTÔ VAØ CAÙC PHEÙP TOAÙN :
1.Ñònh nghóa:  
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 laø moät ñoaïn thaúng ñònh höôùng.      

2. Hai veùctô baèng nhau:  coù cuøng höôùng vaø cuøng ñoä daøi. 

3.Hai veùctô ñoái nhau:  ngöôïc höôùng vaø coù cuøng ñoä daøi. 

4.Coäng veùctô: 
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· Neáu ABCD laø hình bình haønh, thì 
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· Tính chaát: 
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5.Tröø veùctô:  
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6.Tích 1 soá thöïc vôùi 1 veùctô:
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· Tính chaát: 
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7.Tích voâ höôùng: 
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8.Veùctô ñoàng phaúng: 3 vectô ñoàng phaúng neáu giaù cuûa chuùng cuøng song song vôùi 1 maët phaúng.


[image: image21.wmf]c

 

,

b

 

,

a

r

r

r

 ñoàng phaúng ( 
[image: image22.wmf]b

n

a

m

c

 

:

R

n

,

m

r

r

r

+

=

Î

$


9.Phaân tích 1 veùctô theo 3 veùctô khoâng ñoàng phaúng:

Vôùi 
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 khoâng ñoàng phaúng vaø veùctô 
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10.Ñònh lyù:  a) Vôùi M laø trung ñieåm AB, G laø troïng taâm cuûa (ABC, O tuøy yù thì:
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                     b) G laø troïng taâm töù giaùc, töù dieän ABCD 
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II.HEÄ TOAÏ ÑOÄ ÑEÂCAC TRONG KHOÂNG GIAN

TOÏA ÑOÄ CUÛA VEÙCTÔ VAØ CUÛA ÑIEÅM

1.Heä toaï ñoä Ñeâcaùc vuoâng goùc trong khoâng gian: 

Ba truïc toïa ñoä x’Ox, y’Oy vaø z’Oz vuoâng goùc ñoâi moät taïo neân heä toïa ñoä Oxyz vôùi Ox laø truïc hoaønh, Oy laø truïc tung vaø Oz laø truïc cao. Treân Ox, Oy vaø Oz laàn löôït coù caùc vectô ñôn vò 
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2.Toïa ñoä cuûa veùctô: 
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3.Toïa ñoä cuûa ñieåm: 
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x: hoaønh ñoä; y: tung ñoä; z: cao ñoä cuûa M hoaëc 
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4.Caùc keát quaû: Trong heä toïa ñoä  Oxyz  cho A(xA; yA; zA;) vaø B(xB;yB; zB) vaø 
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c) Tích voâ höôùng:
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Heä quaû:

1. 
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2. 
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3. 
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f) Toïa ñoä cuûa vectô: 
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g) Khoaûng caùch:
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h) Ñieåm M chia AB theo tæ soá k ( k(1) ( 
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III. TÍCH COÙ HÖÔÙNG CUÛA 2 VEÙCTÔ VAØ AÙP DUÏNG
1.Tích coù höôùng cuûa 2 veùctô:

· Ñònh nghiaõ:  Cho 
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= (x1; y1; z1) vaø 
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= (x2; y2; z2)
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· Caùc tính chaát: 

· 
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2..Dieän tích tam giaùc: 
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3.Theå tích:
· Hình hoäp: 
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· Töù dieän: 
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4.Ñieàu kieän 3 veùctô ñoàng phaúng: 
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· A, B, C, D ñoàng phaúng
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IV. PT TOÅNG QUAÙT CUÛA MAËT PHAÚNG

1. Veùctô phaùp tuyeán cuûa maët phaúng:
a) Ñònh nghóa: 
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 laø VTPT cuûa maët phaúng 
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b) Chuù yù: 2 veùctô 
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 khoâng cuøng phöông vaø cuøng song song hoaëc naèm trong ((), goïi laø caëp veùctô chæ phöông cuûa ((). Khi ñoù veùctô phaùp tuyeán cuûa (():
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2. Phöông trình toång quaùt cuûa maët phaúng: 

a) Ñònh nghóa: Phöông trình daïng: 
[image: image79.wmf]222
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goïi laø phöông trình toång quaùt cuûa maët phaúng.
·  (():Ax+By+Cz+D=0 coù veùctô phaùp tuyeán  
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· Phöông trình cuûa maët phaúng ñi qua ñieåm M0 (x0; y0; z0) vaø coù veùctô phaùp tuyeán 
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b) Phöông trình maët phaúng theo ñoaïn chaén: 
· Maët phaúng qua 3 ñieåm A(a; 0; 0), B(0; b; 0) vaø C(0; 0; c) coù phöông trình laø:
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V. VÒ TRÍ TÖÔNG ÑOÁI CUÛA 2 MAËT PHAÚNG
CHUØM MAËÊT PHAÚNG:
1.Vò trí töông ñoái cuûa 2 maët phaúng:  

Cho 2 mp  ((1): A1x+B1y+C1z+D1=0, ((2): A2x+B2y+C2z+D2=0 

laàn löôït  coù caùc  VTPT 
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Ta coù:
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2.Chuøm maët phaúng: Cho 2 mp  ((1): A1x+B1y+C1z+D1=0, 
((2): A2x+B2y+C2z+D2=0  caét  nhau theo giao tuyeán ((). Moãi maët phaúng qua giao tuyeán (() ñeàu coù phöông trình daïng: 

m(A1x+B1y+C1z+D1)+ n(A2x+B2y+C2z+D2) = 0  (m2+n2(0)

VI.PHÖÔNG TRÌNH CUÛA ÑÖÔØNG THAÚNG:
1. Phöông trình toång quaùt cuûa ñöôøng thaúng: Neáu ñöôøng thaúng (() laø giao tuyeán cuûa 2 maët phaúng thì phöông trình toång quaùt laø:
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2. Phöông trình tham soá cuûa ñöôøng thaúng:
a) Veùctô chæ phöông cuûa ñöôøng thaúng: Moät veùctô 
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b) Phöông trình tham soá: cuûa ñöôøng thaúng (() ñi qua ñieåm M0(x0;y0; z0) vaø coù VTCP 
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image93.wmf]222
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3. Phöông trình chính taéc: cuûa ñöôøng thaúng (() ñi qua ñieåm M0(x0; y0; z0) vaø coù VTCP 
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image96.wmf]222
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 Chuù yù: Töø  (*) coù theå suy ra 3 maët phaúng chöùa (() laàn löôït song song Oz, Oy hoaëc Ox. Töø ñaây coù theå tìm hình chieáu vuoâng  goùc cuûa (() leân (Oxy):z=0; leân (Oxz):y=0 hoaëc leân (Oyz): x=0.

VII .VÒ TRÍ TÖÔNG ÑOÁI CUÛA CAÙC ÑÖÔØNG THAÚNG VAØ  MAËT PHAÚNG:
1.Vò trí töông ñoái cuûa 2 ñöôøng thaúng: Cho 2 ñöôøng thaúng: ((1) ñi qua M1(x1; y1; z1) coù vectô chæ phöông 
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®

=(a1;b1;c1) vaø ((2) ñi qua M2(x2; y2; z2) coù vectô chæ phöông 
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2.Vò trí töông ñoái cuûa ñöôøng thaúng vaø maët phaúng :
· Cho (() ñi qua M0(x0;y0;z0) vaø coù VTCP 
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((): Ax+By+Cz+D=0  coù VTPT 
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· Ñaëc bieät: 
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VIII. KHOAÛNG CAÙCH
1. Khoaûng caùch töø 1 ñieåm ñeán 1 maët phaúng: Khoaûng caùch töø ñieåm M0(x0; y0; z0) ñeán mp
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2. Khoaûng caùch töø 1 ñieåm ñeán 1 ñöôøng thaúng: 

 Khoaûng caùch töø ñieåm M1 ñeán ñöôøng thaúng (()  ñi qua ñieåm M0 vaø coù VTCP phöông 
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3. Khoaûng caùch giöõa 2 ñöôøng thaúng cheùo nhau:                                                                       

((1) ñi qua M1 vaø coù VTCP 
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 vaø ((2) ñi qua M2 vaø coù veùctô chæ phöông 
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IX.GOÙC:
1.Goùc giöõa 2 ñöôøng thaúng:  Cho ((1) coù VTCP 
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=(a1; b1; c1) vaø ((2) coù VTCP 
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Ñaëc bieät: 
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2.Goùc giöõa ñöôøng thaúng vaø maët phaúng: Cho ñöôøng thaúng (() coù VTCP 
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Ñaëc bieät: 
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3.Goùc giöõa 2 maët thaúng: Cho mp((1) coù VTPT 
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2=(A2; B2; C2). Neáu (  laø goùc giöõa ((1) vaø ((2) thì: 
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Ñaëc bieät:  ((1)( ((2) ( A1A2+B1B2+C1C2=0
X.PHÖÔNG TRÌNH CUÛA MAËT CAÀU:
1. Phöông trình cuûa maët caàu:
1. Phöông trình maët caàu (S) taâm I(a; b; c), baùn kính R:

(x(a)2 + (y(b)2 + (z(c)2 = R2
Ñaëc bieät: Phöông trình maët caàu S(O,R)     x2 + y2  + z2 = R2
2. Phöông trình: 
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 laø phöông trình maët caàu taâm I((A;(B;(C), baùn kính : 
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2. Giao cuûa maët phaúng vaø maët caàu:
Cho maët caàu  (S): (x(a)2+(y(b)2+(z(c)2=R2 coù taâm I(a;b;c) baùn kính R vaø maët phaúng (():Ax+By+Cz+D=0. Goïi H laø hình chieáu vuoâng goùc cuûa taâm I(a; b; c) leân maët phaúng (() ta coù: IH laø khoaûng caùch töø I ñeán ((): 
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Khi ñoù:

· (()((S)=( ( IH>R

· (()((S)=(H( ( IH=R: H laø tieáp ñieåm vaø (() laø tieáp dieän cuûa (S).

· (()((S)= C(H,r) ( IH<R: Ñöôøng troøn (C) laø giao cuûa (() vaø (S), coù taâm H laø hình chieáu vuoâng goùc cuûa I leân ((), baùn kính r=
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Giaùo vieân soaïn:  Phaïm Vaên Luaät,  THPT Ñoác Binh Kieàu

Trang 2
Taøi lieäu daønh cho hoïc sinh lôùp 12 –HK2
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