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më ®Çu

1. LÝ do chän ®Ò tµi


1.1. N©ng cao chÊt l­îng d¹y häc nãi chung, chÊt l­îng d¹y häc m«n To¸n nãi riªng ®ang lµ mét yªu cÇu cÊp b¸ch ®èi víi ngµnh Gi¸o dôc n­íc ta hiÖn nay. Mét trong nh÷ng kh©u then chèt ®Ó thùc hiÖn yªu cÇu nµy lµ ®æi míi néi dung vµ ph­¬ng ph¸p d¹y häc. §Þnh h­íng ®æi míi ph­¬ng ph¸p d¹y häc ®· ®­îc chØ râ trong c¸c v¨n b¶n cã tÝnh chÊt ph¸p quy cña Nhµ n­íc vµ ngµnh Gi¸o dôc n­íc ta. Cã thÓ dÉn ra mét vµi v¨n b¶n ®· ®­îc ban hµnh trong nh÷ng n¨m qua nh­ sau:


- LuËt Gi¸o dôc (1998) quy ®Þnh: “…Ph­¬ng ph¸p gi¸o dôc phæ th«ng ph¶i ph¸t huy tÝnh tÝch cùc, tù gi¸c, chñ ®éng, s¸ng t¹o cho häc sinh; phï hîp víi ®Æc ®iÓm tõng líp häc, m«n häc; båi d­ìng ph­¬ng ph¸p tù häc, rÌn luyÖn kü n¨ng vËn dông kiÕn thøc vµo thùc tiÔn…”.


- Dù th¶o ch­¬ng tr×nh (1989) m«n To¸n nªu râ: “...Gãp phÇn ph¸t triÓn n¨ng lùc trÝ tuÖ, t­ duy trõu t­îng vµ trÝ t­ëng t­îng kh«ng gian, t­ duy biÖn chøng, t­ duy hµm…; ®ång thêi rÌn luyÖn c¸c phÈm chÊt cña t­ duy linh ho¹t, ®éc lËp, s¸ng t¹o…”.


Tuy nhËn thøc râ ®­îc tÇm quan träng vµ ®Þnh h­íng ®æi míi ph­¬ng ph¸p ®· ®­îc nªu ra ë trªn nh­ng thùc tÕ d¹y häc hiÖn nay vÉn cßn chÞu ¶nh h­ëng nhiÒu cña quan niÖm vµ ph­¬ng ph¸p d¹y häc x­a cò. NhËn ®Þnh vÒ vÊn ®Ò nµy ®· cã kh«ng Ýt nhµ nghiªn cøu ®­a ra nh÷ng ý kiÕn, ®Æt ra nhiÒu vÊn ®Ò cho ngµnh Gi¸o dôc vµ mçi gi¸o viªn suy nghÜ, th¸o gì. Sau ®©y lµ mét sè ý kiÕn nh­ vËy:


- ý kiÕn cña GS. Hoµng Tôy: "Ta cßn chuéng c¸ch d¹y nhåi nhÐt, luyÖn trÝ nhí d¹y mÑo vÆt ®Ó gi¶i nh÷ng bµi to¸n o¸i ¨m, gi¶ t¹o; ch¼ng gióp g× mÊy ®Ó ph¸t triÓn trÝ tuÖ mµ lµm cho häc sinh thªm xa rêi thùc tÕ, mái mÖt vµ ch¸n ch­êng".

- ý kiÕn cña GS. NguyÔn C¶nh Toµn: “KiÕn thøc, t­ duy, tÝnh c¸ch con ng­êi chÝnh lµ môc tiªu cña gi¸o dôc. ThÕ nh­ng, hiÖn nay trong nhµ tr­êng t­ duy vµ tÝnh c¸ch bÞ ch×m ®i trong kiÕn thøc".

1.2. KiÕn thøc vµ kü n¨ng lµ hai mÆt g¾n bã h÷u c¬ trong mçi néi dung d¹y häc. Kh«ng thÓ nãi ®Õn vÊn ®Ò rÌn luyÖn kü n¨ng thùc hiÖn mét lo¹i ho¹t ®éng nµo ®ã nÕu kh«ng chó ý trang bÞ kiÕn thøc vÒ lÜnh vùc ®ã mét c¸ch v÷ng ch¾c. Ng­îc l¹i, viÖc rÌn luyÖn kü n¨ng thùc hiÖn c¸c ho¹t ®éng trong mçi lÜnh vùc cã t¸c dông cñng cè vµ më réng kiÕn thøc, gióp cho ng­êi häc t×m thÊy nh÷ng t¸c dông to lín cña kiÕn thøc häc ®­îc trong viÖc gi¶i quyÕt c¸c t×nh huèng trong thùc tiÔn vµ trong khoa häc.


Chñ ®Ò ph­¬ng tr×nh vµ bÊt ph­¬ng tr×nh cã vÞ trÝ quan träng trong ch­¬ng tr×nh m«n To¸n THPT. KiÕn thøc vµ kü n¨ng vÒ chñ ®Ò nµy cã mÆt xuyªn suèt tõ ®Çu cÊp ®Õn cuèi cÊp. Nh÷ng kiÕn thøc vÒ ph­¬ng tr×nh vµ bÊt ph­¬ng tr×nh cßn lµ ch×a kho¸ ®Ó gi¶i quyÕt nhiÒu vÊn ®Ò thuéc hÇu hÕt c¸c chñ ®Ò kiÕn thøc vÒ §¹i sè, Gi¶i tÝch vµ H×nh häc, ®Æc biÖt lµ H×nh häc gi¶i tÝch. V× vËy bªn c¹nh viÖc gi¶ng d¹y c¸c kiÕn thøc lý thuyÕt vÒ chñ ®Ò ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh mét c¸ch ®Çy ®ñ theo quy ®Þnh cña ch­¬ng tr×nh, viÖc rÌn luyÖn kü n¨ng gi¶i ph­¬ng tr×nh vµ bÊt ph­¬ng tr×nh cho häc sinh cã ý nghÜa quan träng trong viÖc n©ng cao chÊt l­îng d¹y häc nhiÒu néi dung m«n To¸n ë tr­êng THPT.


KiÕn thøc hµm sè cã vai trß quan träng trong toµn bé ch­¬ng tr×nh m«n To¸n phæ th«ng. §iÒu nµy ®­îc kh¼ng ®Þnh kh«ng chØ ë n­íc ta mµ cßn ®­îc ®Ò cËp ®Õn trong nhiÒu ý kiÕn cña c¸c nhµ khoa häc n­íc ngoµi. Ta cã thÓ thÊy ®­îc ®iÒu nµy qua c¸c ý kiÕn ®­îc trÝch tõ [16] sau ®©y:


- ý kiÕn cña K¬lanh khi khëi x­íng phong trµo c¶i c¸ch viÖc d¹y häc To¸n ë tr­êng phæ th«ng ®Çu thÕ kû XX ®· ®Ò nghÞ: §­a c¸i míi vµo gi¸o tr×nh to¸n phæ th«ng, lÊy t­ t­ëng hµm sè vµ biÕn h×nh lµm t­ t­ëng quan träng nhÊt.
- KiÕn nghÞ cña Héi nghÞ Quèc tÕ vÒ gi¸o dôc quèc d©n häp t¹i Gi¬nev¬ (th¸ng 7 n¨m 1956) göi c¸c vÞ Bé tr­ëng Gi¸o dôc c¸c n­íc nªu râ: Nªn x©y dùng ch­¬ng tr×nh sao cho viÖc d¹y To¸n dùa trªn c¸c c¬ së hµm sè ...

- ý kiÕn cña GS. Papy t¹i Héi nghÞ Quèc tÕ c¸c nhµ to¸n häc häp t¹i Matxc¬va (th¸ng 8 n¨m 1966) ®Ò nghÞ: Ch­¬ng tr×nh to¸n Trung häc (cÊp II vµ II) ph¶i bao gåm: TËp hîp, Quan hÖ, §å thÞ, Nhãm, Kh«ng gian vect¬, C¸c yÕu tè cña phÐp tÝnh vi ph©n vµ tÝch ph©n.


ë ViÖt Nam, ch­¬ng tr×nh m«n To¸n trong c¶i c¸ch gi¸o dôc vµ c¸c ch­¬ng tr×nh ®æi míi trong nh÷ng n¨m gÇn ®©y ®Òu chó träng ®Õn kiÕn thøc hµm sè. Trong [24], GS. NguyÔn B¸ Kim ®· cho r»ng "§¶m b¶o vÞ trÝ trung t©m cña kh¸i niÖm hµm sè" lµ mét trong "nh÷ng t­ t­ëng c¬ b¶n" cña ch­¬ng tr×nh m«n To¸n bËc THPT. Khi ph©n tÝch t­ t­ëng c¬ b¶n nµy t¸c gi¶ ®· nhÊn m¹nh:


- Nghiªn cøu hµm sè ®­îc coi lµ nhiÖm vô xuyªn suèt ch­¬ng tr×nh bËc Phæ th«ng Trung häc;


- PhÇn lín ch­¬ng tr×nh §¹i sè vµ Gi¶i tÝch dµnh cho viÖc trùc tiÕp nghiªn cøu hµm sè vµ c«ng cô kh¶o s¸t hµm sè;


- CÊp sè céng vµ cÊp sè nh©n ®­îc nghiªn cøu nh­ nh÷ng hµm sè ®èi sè tù nhiªn;


- L­îng gi¸c chñ yÕu nghiªn cøu nh÷ng hµm sè l­îng gi¸c cßn phÇn c«ng thøc ®­îc gi¶m nhÑ;


Ph­¬ng tr×nh vµ bÊt ph­¬ng tr×nh ®­îc tr×nh bµy liªn hÖ chÆt chÏ víi hµm sè.


1.3. G¾n bã chÆt chÏ víi t­ t­ëng hµm sè, t­ t­ëng biÕn h×nh, t­ t­ëng vÒ sù t­¬ng øng ®¬n trÞ gi÷a c¸c tËp hîp, c¸c sù vËt vµ hiÖn t­îng lµ vÊn ®Ò t­ duy hµm. Nh÷ng ®Æc tr­ng vÒ t­ duy hµm ®­îc c¸c t¸c gi¶ NguyÔn B¸ Kim, §inh Nho Ch­¬ng, NguyÔn M¹nh C¶ng, Vò D­¬ng Thuþ, NguyÔn V¨n Th­êng chØ ra trong [25]. Ph¸t triÓn t­ duy hµm cã ý nghÜa quan träng trong d¹y häc to¸n, nã võa lµ yªu cÇu cña viÖc d¹y häc m«n To¸n, võa lµ ®iÒu kiÖn ®Ó n©ng cao chÊt l­îng d¹y häc nhiÒu tuyÕn kiÕn thøc m«n To¸n. ViÖc d¹y häc c¸c kiÕn thøc m«n To¸n ®­îc tr×nh bµy theo t­ t­ëng hµm sè cã t¸c dông tèt trong viÖc ph¸t triÓn t­ duy hµm cho häc sinh ®ång thêi cã thÓ rÌn luyÖn nhiÒu kü n¨ng gi¶i to¸n vµ øng dông kiÕn thøc to¸n cho häc sinh trong sù kÕt hîp ph¸t triÓn t­ duy hµm.


1.4. Cã mét sè c«ng tr×nh nghiªn cøu c¸c biÖn ph¸p n©ng cao chÊt l­îng d¹y häc néi dung Ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh. NhiÒu c«ng tr×nh nghiªn cøu vÒ ph¸t triÓn t­ duy hµm cho häc sinh th«ng qua d¹y häc c¸c chñ ®Ò kiÕn thøc cô thÓ. Dùa trªn nh÷ng kÕt qu¶ nghiªn cøu ®ã, chóng t«i tËp trung xÐt vÊn ®Ò rÌn luyÖn kü n¨ng gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh cho häc sinh trong sù phèi hîp h÷u c¬ víi vÊn ®Ò ph¸t triÓn t­ duy hµm.


V× vËy, chóng t«i chän ®Ò tµi cña luËn v¨n lµ: Phèi hîp rÌn luyÖn kü n¨ng gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh víi ph¸t triÓn t­ duy hµm cho häc sinh THPT trong d¹y häc §¹i sè vµ Gi¶i tÝch ".


2. Môc ®Ých nghiªn cøu


X¸c ®Þnh mèi quan hÖ t­¬ng hç gi÷a viÖc rÌn luyÖn kü n¨ng gi¶i ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh víi viÖc ph¸t triÓn t­ duy hµm cho häc sinh trong d¹y häc §¹i sè vµ Gi¶i tÝch nh»m gãp phÇn n©ng cao chÊt l­îng d¹y häc m«n To¸n ë tr­êng THPT.


3. NhiÖm vô nghiªn cøu


3.1. HÖ thèng ho¸ c¸c vÊn ®Ò lý luËn vÒ kü n¨ng vµ quan ®iÓm rÌn luyÖn kü n¨ng to¸n häc cho häc sinh.


3.2. HÖ thèng ho¸ c¸c kü n¨ng gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh cÇn rÌn luyÖn cho häc sinh THPT.


3.3. HÖ thèng ho¸ c¸c thµnh tè cña t­ duy hµm vµ quan ®iÓm ph¸t triÓn t­ duy hµm cho häc sinh trong d¹y häc to¸n.


3.4. §Ò xuÊt quan ®iÓm rÌn luyÖn c¸c kü n¨ng gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh trong sù phèi hîp víi viÖc ph¸t triÓn t­ duy hµm cho häc sinh THPT th«ng qua d¹y häc §¹i sè vµ Gi¶i tÝch.


3.5. Thùc nghiÖm s­ ph¹m, kiÓm tra tÝnh kh¶ thi vµ hiÖu qu¶ ¸p dông.

4. Gi¶ thuyÕt khoa häc


Trªn c¬ së d¹y häc ®óng ch­¬ng tr×nh quy ®Þnh, ¸p dông c¸c ph­¬ng ph¸p d¹y häc vµ sö dông c¸c ph­¬ng tiÖn hiÖn cã, nÕu trong qu¸ tr×nh d¹y häc gi¸o viªn quan t©m phèi hîp gi÷a viÖc rÌn luyÖn kü n¨ng gi¶i to¸n víi viÖc ph¸t triÓn t­ duy hµm cho häc sinh th× chÊt l­îng d¹y häc m«n To¸n (thÓ hiÖn qua kh¶ n¨ng gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh cña häc sinh) ®­îc c¶i thiÖn.


5. Ph­¬ng ph¸p nghiªn cøu


5.1. Nghiªn cøu lý luËn: Nghiªn cøu c¸c vÊn ®Ò vÒ T©m lý häc, Gi¸o dôc häc, Lý luËn d¹y häc, To¸n häc, TriÕt häc, Thèng kª trong gi¸o dôc ... cã liªn quan ®Õn ®Ò tµi.


5.2. Nghiªn cøu thùc tiÔn: Quan s¸t, §iÒu tra ...


5.3. Thùc nghiÖm s­ ph¹m.


6. ®ãng gãp cña luËn v¨n


6.1. HÖ thèng ho¸ c¸c vÊn ®Ò lý luËn liªn quan ®Õn ®Ò tµi.


6.2. §Ò xuÊt mét sè quan ®iÓm phèi hîp rÌn luyÖn kü n¨ng gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh víi ph¸t triÓn t­ duy hµm. 


7. CÊu tróc cña luËn v¨n

Ngoµi phÇn më ®Çu, kÕt luËn vµ danh môc tµi liÖu tham kh¶o, luËn v¨n cã 3 ch­¬ng:

Ch­¬ng 1: Mét sè vÊn ®Ò lý luËn liªn quan ®Õn ®Ò tµi

1.1. Mét sè ®æi míi vÒ néi dung vµ ph­¬ng ph¸p d¹y häc


1.1.1. Mét sè ®æi míi vÒ néi dung


1.1.2. §æi míi vÒ ph­¬ng ph¸p d¹y häc

1.2. Kü n¨ng vµ vÊn ®Ò rÌn luyÖn kü n¨ng to¸n häc cho häc sinh


1.2.1. Kh¸i niÖm kü n¨ng


1.2.2. VÊn ®Ò rÌn luyÖn kü n¨ng to¸n häc cho häc sinh

1.3. T­ duy hµm vµ vÊn ®Ò ph¸t triÓn t­ duy hµm cho häc sinh


1.3.1. T­ duy hµm


1.3.2. VÊn ®Ò ph¸t triÓn t­ duy hµm th«ng qua d¹y häc ph­¬ng tr×nh

1.4. KÕt luËn ch­¬ng 1

Ch­¬ng 2: Phèi hîp rÌn luyÖn kü n¨ng gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh víi ph¸t triÓn t­ duy hµm cho häc sinh THPT

2.1. Ph©n tÝch néi dung chñ ®Ò Ph­¬ng tr×nh trong m«n To¸n THPT


2.1.1. VÒ chñ ®Ò ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh


2.1.2. C¸c kü n¨ng cÇn rÌn cho häc sinh khi gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh

2.2. RÌn kü n¨ng gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh dùa vµo c¸c t­ t­ëng chñ ®¹o cña t­ duy hµm


2.2.1. RÌn kü n¨ng vËn dông c¸c d¹ng ph­¬ng tr×nh mÉu


2.2.2. RÌn kü n¨ng biÕn ®æi ph­¬ng tr×nh


2.2.3. RÌn kü n¨ng gi¶i ph­¬ng tr×nh th«ng qua ®¸nh gi¸ gi¸ trÞ c¸c biÓu thøc thµnh phÇn


2.2.4. RÌn kü n¨ng chuyÓn ®æi ng«n ng÷, c¸ch ph¸t biÓu bµi to¸n


2.2.5. RÌn kü n¨ng gi¶i ph­¬ng tr×nh th«ng qua xÐt sù biÕn thiªn cña hµm sè

2.3. Ph¸t triÓn t­ duy hµm cho häc sinh th«ng qua gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh


2.3.1. T×m miÒn x¸c ®Þnh cña t­¬ng øng hµm th«ng qua gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh


2.3.2. T×m gi¸ trÞ vµo, gi¸ trÞ ra cña mét t­¬ng øng th«ng qua gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh


2.3.3. XÐt tÝnh chÊt cña t­¬ng øng hµm th«ng qua gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh


2.3.4. §Þnh h­íng sö dông ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh trong qu¸ tr×nh lîi dông t­¬ng øng hµm ®Ó gi¶i quyÕt vÊn ®Ò.

2.4. KÕt luËn ch­¬ng 2

Ch­¬ng 3: Thùc nghiÖm s­ ph¹m

3.1. Môc ®Ých thùc nghiÖm

3.2. Tæ chøc vµ néi dung thùc nghiÖm

3.3. §¸nh gi¸ kÕt qu¶ thùc nghiÖm

3.4. KÕt luËn chung vÒ thùc nghiÖm
ch­¬ng 1

Mét sè vÊn ®Ò lý luËn liªn quan ®Õn ®Ò tµi

1.1. Mét sè ®æi míi vÒ néi dung vµ ph­¬ng ph¸p d¹y häc

1.1.1. 
Mét sè ®æi míi vÒ néi dung


Ch­¬ng tr×nh s¸ch gi¸o khoa (SGK) míi hiÖn nay ®· cã nh÷ng thay ®æi vÒ néi dung vµ c¸ch tr×nh bµy nh­:


- §­a thªm vµo mét sè néi dung To¸n häc cho hoµn chØnh ch­¬ng tr×nh THPT, nh­ Sè phøc, Thèng kª, Tæ hîp, X¸c suÊt… S¾p xÕp néi dung ch­¬ng tr×nh theo hÖ thèng ®Ó dÔ d¹y, dÔ häc h¬n nh­ phÇn to¹ ®é trong mÆt ph¼ng ë ch­¬ng tr×nh líp 12 ®­îc ®­a vµo cuèi líp 10 gi¶m nhÑ phÇn c¸c ®­êng c«nic. §ång thêi nhÊn m¹nh liªn hÖ gi÷a c¸c phÇn kh¸c nhau cña ch­¬ng tr×nh To¸n ë c¸c cÊp, c¸c líp, gi÷a c¸c m«n häc. Ch¼ng h¹n ®­a phÇn §¹o hµm xuèng líp 11 ®Ó gióp kÞp thêi cho d¹y vµ häc m«n VËt lý ë ®Çu líp 12. 

- C¸ch viÕt SGK nh­ tõ tr­íc ®Õn nay cßn mang tÝnh hµn l©m: Th«ng b¸o kiÕn thøc, tr×nh bµy c¸c vÊn ®Ò qu¸ l«gÝc chÆt chÏ; ®­a ra nhiÒu c¸c bµi to¸n khã nªn cßn thiÕu tÝnh s­ ph¹m. SGK ch­a thÓ hiÖn ®­îc ph­¬ng ph¸p d¹y häc tÝch cùc. Theo c¸ch viÕt SGK vµ c¸ch gi¶ng d¹y cò, SGK chØ ®¬n thuÇn lµ mét tµi liÖu khoa häc dïng cho gi¸o viªn, néi dung c¸c tiÕt d¹y th­êng ®­îc viÕt c« ®äng, ®Çu tiªn lµ nªu ®Þnh nghÜa cña mét kh¸i niÖm míi, sau ®ã lµ c¸c tÝnh chÊt vµ chøng minh, råi c¸c ®Þnh lý vµ chøng minh, cuèi cïng lµ c¸c vÝ dô vµ c¸c bµi to¸n. Theo ®Þnh h­íng ®æi míi, SGK ph¶i tr×nh bµy vµ h­íng dÉn nh­ thÕ nµo ®ã ®Ó cho nÕu kh«ng cã thÇy gi¸o, häc sinh còng cã thÓ tù häc ®­îc, cè nhiªn lµ khã kh¨n vµ vÊt v¶ h¬n. 


SGK míi nªu nhiÒu c©u hái, ®Ò ra nhiÒu ho¹t ®éng t¹i líp mµ gi¸o viªn cã thÓ thay ®æi cho thÝch hîp ®Ó ph¸t huy tÝnh tÝch cùc häc tËp cña häc sinh, häc sinh ®­îc suy nghÜ vµ ho¹t ®éng nhiÒu h¬n. NhiÒu c©u hái ®Æt ra nh»m gióp häc sinh nhí l¹i mét kiÕn thøc nµo ®ã hoÆc ®Ó gîi ý, hoÆc ®Ó ®Þnh h­íng cho nh÷ng suy nghÜ cña hä… C¸c c©u hái nµy nãi chung lµ dÔ, v× thÕ kh«ng ®­a ra c©u tr¶ lêi trong SGK. 
SGK theo tinh thÇn míi tinh gi¶m nh÷ng néi dung phøc t¹p, gi¶m bít nh÷ng suy luËn qu¸ h×nh thøc, qu¸ trõu t­îng, gi¶m nhÑ phÇn lý thuyÕt, chñ yÕu lµ gi¶m nhÑ c¸c chøng minh cña c¸c tÝnh chÊt hoÆc ®Þnh lý. Mét sè tÝnh chÊt qu¸ hiÓn nhiªn kh«ng nªu ra, c¸c ®Þnh lý chøng minh qu¸ phøc t¹p th× chØ nªu nh÷ng tr­êng hîp cô thÓ ®Ó kiÓm chøng mµ kh«ng cÇn ph¶i chøng minh. 


SGK theo tinh thÇn míi t¨ng c­êng nh÷ng néi dung thùc tiÔn, thiÕt thùc, nh÷ng ®iÒu gÇn gòi víi cuéc sèng cña häc sinh trong tr­êng hîp cã thÓ. Ch¼ng h¹n, trong phÇn vÐct¬, cã thÓ ®­a thªm nh÷ng øng dông trong VËt lý: Tæng hîp lùc, ph©n tÝch lùc…


Ngoµi ra, SGK míi cßn ®­a thªm c¸c phÇn nh­: Cã thÓ em ch­a biÕt, em cã biÕt, bµi ®äc thªm, ®Ó nãi thªm nh÷ng chi tiÕt hay, thó vÞ g©y høng thó häc tËp cho häc sinh.

SGK míi ®· chØ ra c¸c ho¹t ®éng t¹i tõng thêi ®iÓm ®Ó thÇy, trß xem xÐt vµ gi¶i quyÕt. Nh÷ng ho¹t ®éng nµy rÊt ®a d¹ng, cã thÓ lµ «n l¹i kiÕn thøc cò, ®Æt vÊn ®Ò cho kiÕn thøc míi, qua c¸c vÝ dô cô thÓ gîi ý ph­¬ng ph¸p gi¶i quyÕt vÊn ®Ò hay bµi to¸n ®Æt ra, thùc hµnh ¸p dông trùc tiÕp c¸c c«ng thøc nªu trong lý thuyÕt. C¸ch thøc thùc hiÖn c¸c ho¹t ®éng nµy còng rÊt ®a d¹ng: Cã thÓ thÇy lµm hoÆc cho häc sinh thùc hiÖn, hoÆc nªu thµnh vÊn ®Ò ®Ó c¶ líp cïng th¶o luËn t×m c¸ch gi¶i quyÕt.

Tãm l¹i so víi s¸ch gi¸o khoa cò th× s¸ch gi¸o khoa lÇn nµy kh«ng ph¶i thay ®æi nhiÒu vÒ néi dung mµ chñ yÕu thay ®æi c¸ch tr×nh bµy ®Ó häc sinh häc tËp mét c¸ch tÝch cùc h¬n. 

Nh÷ng sù thay ®æi trªn cña s¸ch gi¸o khoa hiÖn nay ®· t¹o ®iÒu kiÖn ®Ó häc sinh häc tËp mét c¸ch tÝch cùc h¬n, tõ ®ã gi¸o viªn cã thÓ phèi hîp rÌn luyÖn kü n¨ng víi viÖc ph¸t triÓn t­ duy hµm cho häc sinh qua d¹y häc To¸n nãi chung vµ d¹y häc chñ ®Ò ph­¬ng tr×nh nãi riªng.


1.1.2. §æi míi ph­¬ng ph¸p d¹y häc

Thùc tÕ d¹y häc To¸n l©u nay cho thÊy, chóng ta chØ coi träng ®Õn môc ®Ých truyÒn thô tri thøc, th­êng th× gi¸o viªn ®­a ra c¸c ®Þnh lý, tÝnh chÊt råi gi¶i thÝch cho häc sinh th«ng hiÓu chøng minh, vËn dông ®Þnh lý, tÝnh chÊt. Ph­¬ng ph¸p d¹y häc ®­îc sö dông phæ biÕn trong nhµ tr­êng lµ ph­¬ng ph¸p thuyÕt tr×nh trµn lan, thÇy truyÒn ®¹t kiÕn thøc ¸p ®Æt, d­íi d¹ng cã s½n, Ýt yÕu tè t×m tßi ph¸t hiÖn, trß tiÕp thu thô ®éng. §a sè gi¸o viªn chØ nghÜ ®Õn viÖc d¹y ®óng, d¹y ®ñ, d¹y néi dung g× chø ch­a nghÜ ®Õn c¸ch d¹y nh­ thÕ nµo? PhÇn lín khi gi¶ng d¹y hä coi mäi ®èi t­îng häc sinh lµ nh­ nhau nªn gi¶ng cïng mét néi dung, cïng mét ph­¬ng ph¸p vµ tù cho lµ hoµn thµnh nhiÖm vô. Ngoµi ra kiÓu ®¸nh gi¸ vµ thi cö ®· ¶nh h­ëng râ rÖt tíi ph­¬ng ph¸p gi¶ng d¹y, ®¸nh gi¸ vµ thi cö nh­ thÕ nµo th× sÏ cã lèi d¹y t­¬ng øng ®èi phã nh­ thÕ Êy, d¹y vµ häc theo kiÓu "Thi g× - häc nÊy".


VÒ thùc tr¹ng nµy, nhµ to¸n häc NguyÔn C¶nh Toµn ®· nhËn ®Þnh: “C¸ch d¹y phæ biÕn hiÖn nay lµ thÇy ®­a ra kiÕn thøc (kh¸i niÖm, ®Þnh lý) råi gi¶i thÝch, chøng minh, trß cè g¾ng tiÕp thu néi dung kh¸i niÖm, néi dung ®Þnh lý, hiÓu chøng minh ®Þnh lý, cè g¾ng tËp vËn dông c¸c c«ng thøc ®Þnh lý ®Ó tÝnh to¸n, chøng minh…”.


GS. Hoµng Tôy ph¸t biÓu: “Ta cßn chuéng c¸ch d¹y nhåi nhÐt, luyÖn trÝ nhí, d¹y mÑo vÆt ®Ó gi¶i c¸c bµi to¸n o¸i o¨m, gi¶ t¹o, ch¼ng gióp g× mÊy ®Õn viÖc ph¸t triÓn trÝ tuÖ mµ lµm cho häc sinh thªm xa rêi thùc tÕ, mÖt mái vµ ch¸n n¶n …".


Tãm l¹i, víi kiÓu d¹y häc nh­ vËy t¹o thãi quen "ThÇy gi¶ng - Trß ghi", thÇy truyÒn thô kiÕn thøc cßn trß thô ®éng tiÕp thu kiÕn thøc, ®iÒu thÇy nãi ®­îc coi lµ tuyÖt ®èi ®óng, nh÷ng g× thÇy gi¶ng th­êng kh«ng cã sù tranh luËn gi÷a thÇy vµ trß, kh«ng cã sù ph¶n håi, th«ng tin ng­îc tõ phÝa häc sinh trong bµi gi¶ng. KiÓu gi¶ng d¹y "mét chiÒu" nh­ vËy lµm gi¶m hiÖu suÊt tiÕp thu kiÕn thøc còng nh­ ho¹t ®éng tù gi¸c, tÝch cùc, s¸ng t¹o cña häc sinh; kh«ng kiÓm so¸t ®­îc viÖc häc. Do ®ã viÖc ®æi míi ph­¬ng ph¸p d¹y häc ®­îc x¸c ®Þnh lµ mét trong nh÷ng néi dung chñ yÕu trong ®æi míi gi¸o dôc ë n­íc ta hiÖn nay.

Quan ®iÓm ®æi míi ph­¬ng ph¸p d¹y häc bao gåm sù ®æi míi trªn c¸c ph­¬ng diÖn: c¸ch d¹y, c¸ch häc, c¸ch tæ chøc vµ c¸ch kiÓm tra ®¸nh gi¸. Cèt lâi cña ®æi míi d¹y vµ häc lµ h­íng tíi ho¹t ®éng häc tËp tÝch cùc, chñ ®éng, chèng l¹i thãi quen häc tËp thô ®éng. ChuyÓn tõ d¹y häc lÊy gi¸o viªn lµm trung t©m sang d¹y häc lÊy häc sinh lµm trung t©m, lµm cho häc sinh suy nghÜ nhiÒu h¬n, ho¹t ®éng nhiÒu h¬n trong mét tiÕt häc. Thay v× lèi d¹y truyÒn thèng truyÒn thô mét chiÒu, thuyÕt tr×nh, gi¶ng gi¶i c¸c kiÕn thøc s½n cã, gi¸o viªn cÇn ph¸t huy tÝnh tÝch cùc, tù gi¸c, chñ ®éng, s¸ng t¹o, tù häc, kü n¨ng vËn dông vµo thùc tiÔn, phï hîp víi ®Æc ®iÓm tõng häc sinh; t¸c ®éng ®Õn t×nh c¶m, ®em l¹i niÒm vui, t¹o ®­îc sù høng thó häc tËp cho häc sinh, tËn dông ®­îc c«ng nghÖ míi nhÊt ¸p dông trong d¹y vµ häc.

D¹y häc theo quan ®iÓm míi gi¸o viªn kh«ng chØ ®¬n gi¶n cung cÊp kiÕn thøc mµ cßn ph¶i thiÕt kÕ, tæ chøc, h­íng dÉn häc sinh ho¹t ®éng ®Ó häc sinh tÝch cùc tham gia vµo c¸c ho¹t ®éng häc tËp do gi¸o viªn tæ chøc vµ chØ ®¹o. Tõ ®ã tù lùc kh¸m ph¸ kiÕn thøc m×nh ch­a biÕt chø kh«ng ph¶i tiÕp thu thô ®éng nh÷ng kiÕn thøc s½n cã. Gi¸o viªn cÇn cµi ®Æt nh÷ng t×nh huèng thùc tÕ ®Ó häc sinh trùc tiÕp quan s¸t, lµm thÝ nghiÖm, th¶o luËn, gi¶i quyÕt theo c¸ch riªng cña b¶n th©n, tõ ®ã häc sinh lÜnh héi ®­îc kiÕn thøc míi.

Nh­ vËy, chøc n¨ng vµ vai trß cña gi¸o dôc ngµy nay ®· ®­îc "chuyÓn sang vai trß nhµ tæ chøc gi¸o dôc", ph­¬ng ph¸p d¹y häc míi ®· chó träng ®Õn viÖc ph¸t huy tèi ®a tÝnh tÝch cùc, ®éc lËp cña häc sinh, ®Ò cao ph­¬ng ph¸p tù häc, "chuyÓn qu¸ tr×nh gi¸o dôc sang qu¸ tr×nh tù gi¸o dôc". Xãa bá c¸ch häc cò kh«ng kÝch thÝch ®­îc häc sinh suy nghÜ, t×m tßi, rÌn luyÖn trÝ th«ng minh, chuyÓn ®æi chøc n¨ng tõ th«ng b¸o, t¸i hiÖn sang t×m tßi. "§Ó ph¸t huy tèi ®a tÝnh tÝch cùc häc tËp cña häc sinh, tèt nhÊt lµ tæ chøc tèt nh÷ng t×nh huèng cã vÊn ®Ò, ®ßi hái dù ®o¸n, nªu gi¶ thuyÕt, tranh luËn gi÷a nh÷ng ý kiÕn tr¸i ng­îc" (Tµi liÖu Båi d­ìng gi¸o viªn 2006).
§æi míi ph­¬ng ph¸p d¹y häc kh«ng chØ ®æi míi c¸ch d¹y, c¸ch häc, c¸ch tæ chøc ho¹t ®éng mµ cßn ®æi míi c¶ c¸ch kiÓm tra ®¸nh gi¸. Néi dung kiÓm tra, ®¸nh gi¸ ph¶i toµn diÖn, bao gåm c¶ kiÕn thøc, kü n¨ng vµ ph­¬ng ph¸p cã trong ch­¬ng tr×nh häc, kh¾c phôc t×nh tr¹ng "häc tñ" ®èi phã víi thi cö, ra ®Ò kiÓm tra nÆng vÒ tÝnh to¸n, mÑo vÆt nh­ tr­íc ®©y.

ViÖc ®æi míi ph­¬ng ph¸p d¹y häc dùa trªn nh÷ng thµnh tùu cña T©m lý häc hiÖn ®¹i, Lý luËn d¹y häc cho r»ng, nh©n c¸ch cña häc sinh ®­îc h×nh thµnh vµ ph¸t triÓn th«ng qua c¸c ho¹t ®éng chñ ®éng, cã ý thøc. Do ®ã ®Ó ®¹t ®­îc môc ®Ých d¹y häc th× cÇn ph¶i ®Æt häc sinh vµo vÞ trÝ cña chñ thÓ ho¹t ®éng trong qu¸ tr×nh d¹y häc, th«ng qua ho¹t ®éng tÝch cùc cña b¶n th©n mµ n¾m ®­îc kiÕn thøc míi, kü n¨ng míi ®ång thêi n¾m ®­îc ph­¬ng ph¸p "lµm ra" nh÷ng kiÕn thøc, kü n¨ng ®ã, kh«ng theo nh÷ng khu«n mÉu cã s½n, béc lé vµ ph¸t huy tiÒm n¨ng s¸ng t¹o. Qua ho¹t ®éng häc sinh kh«ng nh÷ng chiÕm lÜnh ®­îc kiÕn thøc míi mµ cßn h×nh thµnh vµ ph¸t triÓn n¨ng lùc.

Tuy nhiªn, cÇn ph¶i nãi thªm r»ng ®æi míi ph­¬ng ph¸p d¹y häc kh«ng cã nghÜa lµ g¹t bá, phñ nhËn hoµn toµn c¸c ph­¬ng ph¸p truyÒn thèng mµ cÇn kÕ thõa, ph¸t triÓn c¸c mÆt tÝch cùc cña hÖ thèng ph­¬ng ph¸p d¹y häc quen thuéc, ®ång thêi cÇn häc hái, vËn dông mét sè ph­¬ng ph¸p míi, theo quan ®iÓm ®æi míi phï hîp víi ®iÒu kiÖn d¹y vµ häc ë tõng vïng, tõng miÒn ë n­íc ta.

1.2. Kü n¨ng vµ vÊn ®Ò rÌn luyÖn kü n¨ng to¸n häc cho häc sinh

1.2.1. Kh¸i niÖm kü n¨ng

Theo T©m lý häc løa tuæi vµ T©m lý häc s­ ph¹m th×: “Kü n¨ng lµ kh¶ n¨ng vËn dông kiÕn thøc (kh¸i niÖm, c¸ch thøc, ph­¬ng ph¸p…) ®Ó gi¶i quyÕt mét nhiÖm vô míi” [19, tr.131].

Cßn T©m lý häc ®¹i c­¬ng cho r»ng: “Kü n¨ng lµ n¨ng lùc sö dông c¸c d÷ liÖu, c¸c tri thøc hay kh¸i niÖm ®· cã, n¨ng lùc vËn dông chóng ®Ó ph¸t hiÖn nh÷ng thuéc tÝnh b¶n chÊt cña sù vËt vµ gi¶i quyÕt thµnh c«ng nh÷ng nhiÖm vô lý luËn hay thùc hµnh x¸c ®Þnh”[31, tr.149].

Theo tõ ®iÓn TiÕng ViÖt kh¼ng ®Þnh: "Kü n¨ng lµ kh¶ n¨ng vËn dông nh÷ng kiÕn thøc thu nhËn ®­îc trong mét lÜnh vùc nµo ®ã vµo thùc tÕ"[44, tr. 426]. 

Tãm l¹i, kü n¨ng lµ kh¶ n¨ng vËn dông kiÕn thøc vµo gi¶i quyÕt nhiÖm vô míi. Trong thùc tÕ d¹y häc, häc sinh th­êng gÆp khã kh¨n khi vËn dông kiÕn thøc (kh¸i niÖm, c¸ch thøc, ph­¬ng ph¸p...) vµo gi¶i quyÕt c¸c bµi tËp cô thÓ. Häc sinh th­êng khã t¸ch ra nh÷ng chi tiÕt thø yÕu, kh«ng b¶n chÊt ra khái ®èi t­îng nhËn thøc, kh«ng ph¸t hiÖn nh÷ng thuéc tÝnh, mèi quan hÖ vèn cã gi÷a kiÕn thøc vµ ®èi t­îng. Së dÜ nh­ vËy lµ do kiÕn thøc kh«ng ch¾c ch¾n, kh¸i niÖm trë nªn chÕt cøng, kh«ng g¾n liÒn c¬ së cña kü n¨ng.

Mét sù vËt cã thÓ cã nhiÒu thuéc tÝnh b¶n chÊt kh¸c nhau, nh÷ng thuéc tÝnh b¶n chÊt vÒ c¸c mÆt phï hîp víi nh÷ng ho¹t ®éng, môc ®Ých nhÊt ®Þnh. Do ®ã cÇn lùa chän nh÷ng thuéc tÝnh phï hîp víi môc tiªu ®Æt ra tr­íc hµnh ®éng, ®Ó hµnh ®éng biÕn ®æi ®èi t­îng ®¹t môc tiªu (tÊt nhiªn môc tiªu ®Æt ra thu ®­îc th«ng tin míi). Sù dÔ dµng hay khã kh¨n khi vËn dông kiÕn thøc (h×nh thµnh kü n¨ng) tïy thuéc vµo kh¶ n¨ng nhËn d¹ng kiÓu bµi to¸n, ph¸t hiÖn, nh×n thÊy trong c¸c d÷ liÖu ®· cho cña bµi to¸n, cã nh÷ng thuéc tÝnh vµ nh÷ng quan hÖ lµ b¶n chÊt ®Ó thùc hiÖn gi¶i bµi to¸n ®· cho.

Theo c¸c nhµ T©m lý häc sù h×nh thµnh kü n¨ng chÞu ¶nh h­ëng cña c¸c yÕu tè sau:

Néi dung cña bµi to¸n ®Æt ra, ®­îc t¸ch ra mét c¸ch râ rµng hay che ®Ëy quan hÖ b¶n chÊt cña bµi to¸n bëi c¸c d÷ liÖu xuÊt ph¸t, lµm lÖch h­íng t­ duy.

VÝ dô 1: Gi¶i ph­¬ng tr×nh:
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Míi nh×n dÔ g©y cho häc sinh t©m lý ho¶ng sî v× nghÜ lµ ph­¬ng tr×nh v« tØ l­îng gi¸c nh­ng chÞu khã suy nghÜ, xem xÐt c¸c biÓu thøc d­íi dÊu c¨n, xÐt thÊy c¸c biÓu thøc d­íi c¨n lµ c¸c b×nh ph­¬ng ®óng:
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Nh­ vËy, tÝnh chÊt v« tØ trong bµi to¸n chØ lµ c¸i ¸o ngôy trang, bëi v× 
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, ph­¬ng tr×nh ®· cho cã d¹ng: 
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. ViÖc lét bá h×nh thøc bÒ ngoµi cña bµi to¸n, ph¸t hiÖn ra mèi quan hÖ b¶n chÊt Èn chøa trong bµi to¸n, gióp häc sinh x¸c ®Þnh ®óng b¶n chÊt cña bµi to¸n.


§Ó ph¸t hiÖn ra mèi quan hÖ b¶n chÊt chøa trong bµi to¸n, häc sinh chØ nh×n thÊy, ph©n tÝch nh÷ng yÕu tè riªng biÖt cña bµi to¸n mµ cÇn th©u tãm toµn bé nh÷ng yÕu tè cã mÆt trong bµi to¸n.

VÝ dô 2: Gi¶i ph­¬ng tr×nh:
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CÇn ph¶i quan s¸t, ph©n tÝch tÊt c¶ c¸c sè h¹ng cã mÆt trong ph­¬ng tr×nh, tõ ®ã míi ph¸t hiÖn ®­îc mèi quan hÖ b¶n chÊt cã mÆt trong bµi to¸n ®ã lµ:
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Kh¶ n¨ng kh¸i qu¸t, më réng ¶nh h­ëng kh«ng nhá ®Õn viÖc h×nh thµnh kü n¨ng. T©m lý vµ thãi quen t©m lý còng lµ mét yÕu tè ¶nh h­ëng ®Õn sù h×nh thµnh kü n¨ng. Khi häc sinh h¨ng say, høng thó trong häc tËp sÏ gióp hä dÔ dµng h×nh thµnh kü n¨ng, cßn ng­îc l¹i sÏ c¶n trë viÖc häc tËp. Thãi quen t©m lý lµ mét trë ng¹i th­êng gÆp trong häc tËp. Nguyªn nh©n chñ yÕu h×nh thµnh thãi quen t©m lý ®ã lµ t­ duy cña con ng­êi cã tÝnh ph­¬ng h­íng. Mét lo¹i kiÕn thøc hoÆc ph­¬ng ph¸p cò nµo ®ã dïng nhiÒu lÇn, Ên t­îng s©u lµm cho häc sinh kh«ng bøt ra khái sù rµng buéc cña thãi quen t­ duy cò ®Ó më ra mét h­íng suy nghÜ míi.


Ngoµi ra, mét nguyªn nh©n n÷a h×nh thµnh thãi quen t©m lý ®ã lµ nhËn thøc chØ dõng l¹i ë bÒ mÆt, kh«ng quan s¸t ph©n tÝch ®Æc ®iÓm cña tõng bµi to¸n cô thÓ.

VÝ dô 3: Gi¶i ph­¬ng tr×nh:
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NÕu chØ quan s¸t trªn bÒ mÆt th«ng th­êng häc sinh sÏ chØ nghÜ ®Õn viÖc khai triÓn råi ®¬n gi¶n ®­a ra ph­¬ng tr×nh bËc hai: 
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 vµ t×m nghiÖm theo c«ng thøc quen thuéc rÊt cång kÒnh, phøc t¹p:
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Tuy nhiªn, nÕu chó ý quan s¸t, ph©n tÝch ®Æc ®iÓm bµi to¸n thÊy gi÷a c¸c hÖ sè h×nh thµnh tØ lÖ, thùc hiÖn biÕn ®æi ®¬n gi¶n c¸c hÖ sè ®­a ph­¬ng tr×nh vÒ d¹ng:   
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Nh­ vËy, thãi quen t©m lý lµ mét thø tiªu cùc, lµm cho t­ duy trë nªn cøng nh¾c, b¶o thñ vµ c¶n trë qu¸ tr×nh häc tËp cña häc sinh.


1.2.2. VÊn ®Ò rÌn luyÖn kü n¨ng to¸n häc cho häc sinh



Trong c¸c môc ®Ých riªng cña m«n To¸n ë tr­êng phæ th«ng th× viÖc truyÒn thô kiÕn thøc, rÌn luyÖn kü n¨ng lµ c¬ së v× c¸c môc ®Ých kh¸c muèn thùc hiÖn ®­îc ph¶i dùa trªn môc ®Ých nµy. Vµ kiÕn thøc vÒ mét mÆt nµo ®ã sÏ kh«ng ®­îc cñng cè, më réng, vËn dông vµo thùc tiÔn còng nh­ vµo c¸c ngµnh khoa häc kh¸c, nÕu kh«ng chó träng viÖc rÌn luyÖn kü n¨ng thùc hiÖn c¸c ho¹t ®éng t­¬ng øng.


ViÖc rÌn luyÖn kü n¨ng ho¹t ®éng nãi chung, kü n¨ng to¸n häc nãi riªng lµ mét yªu cÇu quan träng, ®¶m b¶o mèi liªn hÖ gi÷a häc víi hµnh, ®iÒu nµy ®· ®­îc nhiÒu t¸c gi¶ ®Ò cËp nh­:



“ Suy nghÜ tøc lµ hµnh ®éng” ( J. Piaget)



“ C¸ch tèt nhÊt ®Ó t×m hiÓu lµ lµm” ( Kant)



“ Häc ®Ó hµnh, häc vµ hµnh ph¶i ®i ®«i” ( Hå ChÝ Minh)


D¹y häc sÏ kh«ng ®¹t kÕt qu¶ nÕu häc sinh chØ biÕt häc thuéc lßng kh¸i niÖm, ®Þnh nghÜa, ®Þnh lý mµ kh«ng biÕt vËn dông hay vËn dông kh«ng thµnh th¹o vµo viÖc gi¶i bµi tËp.


D¹y to¸n lµ d¹y kiÕn thøc, kü n¨ng t­ duy vµ tÝnh c¸ch cho häc sinh ( NguyÔn C¶nh Toµn). ViÖc h×nh thµnh vµ rÌn luyÖn kü n¨ng gi¶i to¸n cho häc sinh lµ mét trong nh÷ng yªu cÇu c¬ b¶n vµ cÇn thiÕt cña ho¹t ®éng d¹y to¸n, gióp häc sinh hiÓu s©u s¾c kiÕn thøc to¸n trong tr­êng phæ th«ng, ®ång thêi rÌn luyÖn cho häc sinh c¸c thao t¸c t­ duy, c¸c ho¹t ®éng trÝ tuÖ. Tõ ®ã, båi d­ìng c¸c phÈm chÊt trÝ tuÖ, ph¸t triÓn n¨ng lùc gi¶i to¸n cho häc sinh.

 Sù h×nh thµnh kü n¨ng ®ã lµ sù n¾m v÷ng mét hÖ thèng phøc t¹p c¸c thao t¸c nh»m lµm biÕn ®æi vµ s¸ng tá nh÷ng th«ng tin chøa ®ùng trong bµi tËp, trong nhiÖm vô vµ ®èi chiÕu chóng víi nh÷ng hµnh ®éng cô thÓ.


Cã thÓ d¹y cho häc sinh kü n¨ng b»ng nh÷ng con ®­êng kh¸c nhau nh­:

Con ®­êng thø nhÊt: Sau khi cung cÊp, truyÒn thô cho häc sinh vèn tri thøc cÇn thiÕt th× yªu cÇu häc sinh vËn dông tri thøc ®ã ®Ó gi¶i c¸c bµi to¸n liªn quan theo møc ®é t¨ng dÇn.

Con ®­êng thø hai: D¹y nh÷ng dÊu hiÖu ®Æc tr­ng, tõ ®ã cã thÓ ®Þnh h­íng mét sè d¹ng bµi to¸n vµ c¸c thao t¸c cÇn thiÕt ®Ó gi¶i d¹ng to¸n ®ã.

Con ®­êng thø ba: D¹y häc sinh c¸c ho¹t ®éng t©m lý cÇn thiÕt ®èi víi viÖc vËn dông tri thøc.

ViÖc h×nh thµnh vµ rÌn luyÖn cho häc sinh cÇn ®­îc tiÕn hµnh trªn c¸c b×nh diÖn kh¸c nhau.

- Kü n¨ng vËn dông tri thøc trong néi bé to¸n, thÓ hiÖn râ d­íi d¹ng gi¶i bµi tËp to¸n.

- Kü n¨ng vËn dông tri thøc to¸n häc vµo nh÷ng m«n häc kh¸c nh­ vËt lý, ho¸ häc.

- Kü n¨ng vËn dông vµo ®êi sèng.

Cã thÓ nãi, bµi tËp to¸n chÝnh lµ ''m¶nh ®Êt'' ®Ó rÌn luyÖn kü n¨ng to¸n. Do ®ã, ®Ó rÌn luyÖn kü n¨ng to¸n cho häc sinh, gi¸o viªn cÇn t¨ng c­êng ho¹t ®éng gi¶i to¸n (®©y còng chÝnh lµ ho¹t ®éng chñ yÕu khi d¹y to¸n). Cô thÓ h¬n th«ng qua ho¹t ®éng gi¶i to¸n, rÌn luyÖn kü n¨ng to¸n cho häc sinh cÇn quan t©m chó träng nh÷ng vÊn ®Ò sau:

 * CÇn h­íng cho häc sinh biÕt c¸ch t×m tßi ®Ó nhËn xÐt ra yÕu tè ®· cho, yÕu tè ph¶i t×m vµ mèi quan hÖ gi÷a chóng. Nãi c¸ch kh¸c, h­íng cho häc sinh biÕt c¸ch ph©n tÝch ®Æc ®iÓm bµi to¸n.

VÝ dô 1: Gi¶i bÊt ph­¬ng tr×nh
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NÕu gi¶i bµi to¸n nµy theo ph­¬ng ph¸p th«ng th­êng, tøc dïng biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng, th× sÏ t­¬ng ®èi phøc t¹p.

Ta nhËn thÊy, tæng c¸c b×nh ph­¬ng c¸c c¨n thøc ë vÕ tr¸i lµ mét sè kh«ng ®æi:
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Vµ vÕ tr¸i cña (1) cã d¹ng a1b1 + a2b2 + a3b3 trong bÊt ®¼ng thøc Bunhiakèpxki.


Tõ ®ã, ta nghÜ ®Õn sö dông bÊt ®¼ng thøc Bunhiakèpxki ®Ó gi¶i quyÕt bµi to¸n: NÕu ta xem 
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 th× ta cã: 
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Tøc lµ (1) lu«n ®óng.

VËy nghiÖm cña bÊt ph­¬ng tr×nh ®· cho chÝnh lµ ®iÒu kiÖn cho c¸c c¨n thøc cã nghÜa: 
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* H­íng cho häc sinh h×nh thµnh m« h×nh kh¸i qu¸t ®Ó gi¶i quyÕt c¸c bµi tËp, c¸c ®èi t­îng cïng lo¹i.

* X¸c lËp ®­îc mèi liªn quan gi÷a bµi tËp m« h×nh kh¸i qu¸t vµ c¸c kiÕn thøc t­¬ng øng.
 


 
Ngoµi ra, cßn t¹o nhu cÇu h­íng thó cho häc sinh, kh¾c phôc ¶nh h­ëng tiªu cùc cña thãi quen t©m lý b»ng c¸ch rÌn luyÖn ba mÆt sau:


+ Nh×n bµi to¸n d­íi nhiÒu khÝa c¹ch kh¸c nhau, tõ ®ã so s¸nh c¸c c¸ch gi¶i víi nhau ®Ó hiÓu s©u s¾c, vËn dông hîp lý kiÕn thøc.


+ Quan s¸t tØ mØ vµ chó ý t×m ra ®Æc ®iÓm cña bµi to¸n

VÝ dô 2: Gi¶i bÊt ph­¬ng tr×nh 
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NÕu ®Ó ý mèi liªn hÖ: 
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 lµ mét h»ng sè; lµm ta liªn hÖ tíi tÝch v« h­íng. Cã thÓ xem vÕ tr¸i lµ tÝch cña hai vÐc t¬ cßn vÕ ph¶i lµ tÝch c¸c ®é dµi cña chóng. Víi h­íng suy nghÜ nµy, lêi gi¶i bµi to¸n kh¸ ®éc ®¸o.


§iÒu kiÖn ®Ó bÊt ph­¬ng tr×nh cã nghÜa lµ: 
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§Æt: 
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Tõ gãc ®é h×nh häc ®Ó hiÓu bÊt ph­¬ng tr×nh th× vÊn ®Ò trë nªn râ rµng. Bµi to¸n chuyÓn vÒ chøng minh 
[image: image21.wmf]u.vu.v

£

rrrr

. §©y lµ mét bÊt ®¼ng thøc ®óng víi tÝch v« h­íng cña hai vÐc t¬. VËy nghiÖm cña bÊt ph­¬ng tr×nh lµ nh÷ng gi¸ trÞ cña x mµ bÊt ph­¬ng tr×nh cã nghÜa tøc lµ: 
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Nh­ vËy, c¸c c¸ch gi¶i hay, ®éc ®¸o ®Òu g¾n liÒn víi ®Æc ®iÓm cña tõng bµi. Do ®ã cÇn ph¶i quan s¸t kü vµ chó ý ®Çy ®ñ míi cã thÓ nh×n ra ®Æc ®iÓm Èn s©u trong bµi to¸n.


+ TÝch cùc suy nghÜ, t×m tßi c¸ch gi¶i ng¾n gän trong khi gi¶i to¸n. Häc sinh kh«ng chØ gÆp nh÷ng bµi to¸n ®¬n gi¶n, tu©n theo ph­¬ng ph¸p vµ c¸c b­íc lµm râ rµng mµ cßn gÆp kh¸ nhiÒu bµi phøc t¹p, kh«ng cã ph­¬ng ph¸p s½n. §ßi hái ph¶i suy nghÜ t×m c¸ch gi¶i ng¾n gän, chÆt chÏ ®éc ®¸o.

VÝ dô 3: Gi¶i ph­¬ng tr×nh:

(x2 – 5x + 3)(2x2 + 5x – 1) = (x2 + 5x + 3)(2x2 – 5x -1)

Khi gÆp bµi to¸n nµy, th«ng th­êng häc sinh nh©n c¸c sè h¹ng víi nhau, sau ®ã ®¬n gi¶n råi gi¶i, nh­ vËy sÏ rÊt phiÒn phøc. Ch¨m suy nghÜ, chó ý ®Õn ®Æc ®iÓm ph­¬ng tr×nh, c¸c hÖ sè cã mÆt ë hai vÕ ph­¬ng tr×nh, nghÜ tíi c¸ch häc cÊp ph­¬ng tr×nh,dïng ph­¬ng ph¸p x¸c ®Þnh hÖ sè ®Ó gi¶i.
 
§Æt a = x2 - 5x + 3; b = 2x2 + 5x -1. 
Ph­¬ng tr×nh trë thµnh: ab = ( a + 10x)(b – 10x)
Rót gän ®­îc: - 100x2 + 10x(b – a) = 0
Suy ra : x = 0; b – a = 10x 
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HoÆc còng cã thÓ ®Æt a = x2 + 3; b = 2x2 – 1.

Kh«ng dõng l¹i ë c¸ch gi¶i nµy, tiÕp tôc suy nghÜ, xem xÐt ph©n tÝch®Æc ®iÓm ph­¬ng tr×nh. Ph­¬ng tr×nh cho ë d¹ng tÝch nªn cã thÓ biÕn ®æi thµnh d¹ng tØ lÖ: 
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(2)

VËy cã thÓ dïng tÝnh chÊt tØ lÖ thøc ®Ó gi¶i ph­¬ng tr×nh nµy ®­îc kh«ng? Víi h­íng suy nghÜ nµy, ta cã lêi gi¶i bµi to¸n kh¸ ®éc ®¸o:

¸p dông tÝnh chÊt tØ lÖ thøc:
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Gi¶i ®­îc: 
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Tãm l¹i, song song víi viÖc truyÒn thô tri thøc to¸n häc th× viÖc rÌn luyÖn kü n¨ng ®ãng mét vai trß hÕt søc quan träng, gãp phÇn båi d­ìng t­ duy to¸n häc cho häc sinh. 

1.3. T­ duy hµm vµ vÊn ®Ò ph¸t triÓn t­ duy hµm cho häc sinh

1.3.1. T­ duy hµm

Tr­íc hÕt h·y bµn vÒ thuËt ng÷ t­ duy hµm, t­ duy hµm tÊt nhiªn kh«ng ph¶i lµ thuËt ng÷ to¸n häc, t­ duy lµ mét kh¸i niÖm T©m lý cßn hµm lµ mét kh¸i niÖm to¸n häc, hµm ë ®©y kh«ng cã nghÜa lµ hµm sè mµ cßn cã thÓ lµ mét sù t­¬ng øng gi÷a c¸c phÇn tö cña hai tËp hîp nµo ®ã.


Cho ®Õn nay vÉn ch­a cã mét ®Þnh nghÜa thèng nhÊt, chÝnh thøc vÒ t­ duy hµm. Theo Koliagin ®Þnh nghÜa t­ duy hµm nh­ sau: T­ duy hµm lµ mét lo¹i h×nh t­ duy ®Æc tr­ng bëi viÖc nhËn thøc ®­îc tiÕn tr×nh nh÷ng sù t­¬ng øng riªng vµ chung gi÷a c¸c ®èi t­îng to¸n häc hay gi÷a c¸c tÝnh chÊt cña chóng (kÓ c¶ kü n¨ng vËn dông chóng) [30].


Cßn TrÇn Thóc Tr×nh vµ Ph¹m §øc Quang cho r»ng: T­ duy hµm lµ c¸c ho¹t ®éng trÝ tuÖ liªn quan ®Õn sù t­¬ng øng gi÷a c¸c phÇn tö cña mét, hai hay nhiÒu tËp hîp, ph¶n ¸nh mèi liªn hÖ phô thuéc lÉn nhau gi÷a c¸c phÇn tö cña tËp hîp ®ã, trong sù vËn ®éng cña chóng.


NguyÔn B¸ Kim th× thay v× ®­a ra ®Þnh nghÜa t­ duy hµm, ®· ®­a ra c¸c ho¹t ®éng ®Æc tr­ng cho nã, «ng quan niÖm t­ duy hµm ®Æc tr­ng bëi c¸c ho¹t ®éng ph¸t hiÖn, thiÕt lËp, nghiªn cøu vµ lîi dông c¸c sù t­¬ng øng.

Nh­ vËy, t­ duy hµm lµ ho¹t ®éng trÝ tuÖ liªn quan ®Õn sù nghiªn cøu nh÷ng quy luËt cña sù vËt, trong sù biÕn ®æi sinh ®éng cña chóng, trong sù phô thuéc lÉn nhau cña chóng.

Víi c¸ch hiÓu nµy, t­ duy hµm kh«ng chØ cÇn ®èi víi nhµ khoa häc mµ nã còng rÊt cÇn thiÕt ®èi víi ng­êi lao ®éng, nã lµ yÕu tè quan träng trong v¨n ho¸ To¸n häc gióp ng­êi lao ®éng t×m ra quy luËt trong tù nhiªn, x· héi vµ t­ duy. Ch¼ng h¹n nh­ s¶n phÈm cña t­ duy hµm thÓ hiÖn qua c©u ca dao “Chuån chuån bay thÊp th× m­a, bay cao th× n¾ng, bay võa th× r©m” thÓ hiÖn sù t­¬ng øng gi÷a ®é cao vµ thêi tiÕt.


1.3.2. VÊn ®Ò ph¸t triÓn t­ duy hµm cho häc sinh th«ng qua d¹y häc ph­¬ng tr×nh


Trong d¹y häc to¸n häc ë tr­êng viÖc ph¸t triÓn t­ duy hµm cho häc sinh kh«ng cã nghÜa lµ thÇy lªn líp mét bµi gi¶ng vÒ t­ duy hµm. NhiÖm vô t­ duy hµm kh«ng tån t¹i ®éc lËp so víi nhiÖm vô truyÒn thô kiÕn thøc. Muèn ph¸t triÓn t­ duy hµm thÇy gi¸o ph¶i th«ng qua kiÕn thøc ®· quy ®Þnh, trong vµ trªn c¬ së ®ã t×m ra gi¶i ph¸p ph¸t triÓn t­ duy hµm cho häc sinh, ph¸t triÓn t­ duy hµm lµ môc ®Ých kÐp.

Thùc tiÔn gi¸o dôc t­ duy hµm cho häc sinh phæ th«ng gÆp nhiÒu khã kh¨n nh­ : Tr×nh ®é häc sinh cßn h¹n chÕ, kh«ng ®ång ®Òu, khèi l­îng kiÕn thøc nhiÒu trong khi sè tiÕt dµnh cho bé m«n To¸n l¹i kh«ng nhiÒu. Nh÷ng tri thøc vÒ ho¹t ®éng t­ duy hµm kh«ng ®­îc qui ®Þnh râ rµng trong ch­¬ng tr×nh nªn kh«ng ®­îc gi¶ng d¹y mét c¸ch t­êng minh. MÆt kh¸c, hÇu hÕt gi¸o viªn phæ th«ng n¾m vÒ t­ duy hµm ch­a ®Çy ®ñ vµ còng ch­a thÊy ®­îc tÇm quan träng cña nã trong d¹y häc. Trong d¹y häc viÖc xem xÐt c¸c ®èi t­îng to¸n häc mét c¸ch c« lËp, trong tr¹ng th¸i tÜnh t¹i, rêi r¹c. Ch­a thÊy hÕt nh÷ng mèi liªn hÖ phô thuéc hoÆc mèi quan hÖ nh©n qu¶ lµm cho häc sinh lóng tóng trong viÖc gi¶i quyÕt c¸c bµi to¸n. Bªn c¹nh ®ã, c¸c tµi liÖu viÕt vÒ vÊn ®Ò nµy nãi chung cßn h¹n chÕ, khã tiÕp cËn, g©y cho gi¸o viªn vµ häc sinh kh«ng Ýt khã kh¨n.


Qua phiÕu th¨m dß, trao ®æi víi c¸c gi¸o viªn cã kinh nghiÖm, d¹y mét sè tiÕt ®Ó th¨m dß rót ra nh÷ng khã kh¨n cña gi¸o viªn, häc sinh khi tiÕp cËn c¸c bµi to¸n ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh vµ hÖ ph­¬ng tr×nh do thiÕu gi¸o dôc c¸c thµnh tè t­ duy hµm:


- X¸c lËp sù t­¬ng øng;


- Nh×n nhËn sù vËt trong tr¹ng th¸i vËn ®éng vµ biÕn ®æi;


- §Æt sù vËt nµy trong mèi liªn hÖ sù vËt kia theo c¸c quan hÖ nh©n qu¶, phô thuéc.

C¸c khã kh¨n chñ yÕu lµ:

1. Häc sinh kh«ng biÕt c¸ch ph©n chia c¸c tr­êng hîp riªng khi ®øng tr­íc mét bµi to¸n cô thÓ;


2. XuÊt ph¸t tõ c¬ së nµo ®Ó ph©n chia c¸c tr­êng hîp riªng thÝch hîp cho viÖc gi¶i quyÕt bµi to¸n;


3. Häc sinh kh«ng biÕt nh×n nhËn c¸c bµi to¸n ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh, hÖ ph­¬ng tr×nh trong mèi liªn hÖ víi c¸c bµi to¸n hµm sè...

Nh÷ng khã kh¨n nµy g©y nªn do: Khi d¹y häc ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh, hÖ ph­¬ng tr×nh thÇy gi¸o thiÕu quan t©m ®Õn c¸c ho¹t ®éng sau:


- LËp sù t­¬ng øng gi÷a c¸c ®èi t­îng, quan hÖ... trong To¸n häc;


- Ho¹t ®éng ¨n khíp víi nh÷ng tri thøc ph­¬ng ph¸p vÒ t­ duy hµm;


- Ho¹t ®éng gîi ®éng c¬.

Mét sè vÊn ®Ò cÇn l­u ý khi d¹y häc gi¶i ph­¬ng tr×nh:

CÇn h×nh thµnh cho häc sinh thãi quen lu«n ý thøc vÒ diÔn biÕn cña tËp nghiÖm khi biÕn ®æi ph­¬ng tr×nh. Sau khi biÕn ®æi ph­¬ng tr×nh th× tËp nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh ban ®Çu vµ tËp nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh thu ®­îc cã quan hÖ víi nhau nh­ thÕ nµo? Cã nh÷ng kh¶ n¨ng nµo x¶y ra?

Cã thÓ ph©n chia kh«ng triÖt ®Ó c¸c kh¶ n¨ng lo¹i trõ lÉn nhau th× cã c¸c kh¶ n¨ng sau:


Kh¶ n¨ng 1: Hai tËp nghiÖm trïng nhau


Kh¶ n¨ng 2: TËp nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh tr­íc lµ tËp con cña tËp nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh sau


Kh¶ n¨ng 3: TËp nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh sau lµ tËp con cña tËp nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh tr­íc


Kh¶ n¨ng 4: Giao cña hai tËp nghiÖm kh¸c rçng, nh­ng kh«ng tËp nghiÖm nµo lµ bé phËn cña tËp nghiÖm kia.


Cã thÓ dïng biÓu ®å Ven ®Ó minh häa cho ®iÒu nµy. C¨n cø vµo ®©u ®Ó nhËn biÕt sù thay ®æi cña c¸c tËp hîp nghiÖm?


Thø nhÊt lµ c¨n cø vµo c¸c phÐp biÕn ®æi mét ph­¬ng tr×nh vÒ mét ph­¬ng tr×nh ®¬n gi¶n ®· biÕt c¸ch gi¶i


Lo¹i 1: PhÐp biÕn ®æi kh«ng lµm tËp x¸c ®Þnh cña ph­¬ng tr×nh thay ®æi


Víi phÐp biÕn ®æi nµy ph­¬ng tr×nh míi nhËn ®­îc t­¬ng ®­¬ng víi ph­¬ng tr×nh ®· cho. Khi ®ã ta kÕt luËn: TÊt c¶ c¸c nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh míi thu ®­îc lµ tÊt c¶ c¸c nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh ®· cho. MÆc dï vËy, ta vÉn h×nh thµnh cho häc sinh ý thøc vµ thãi quen thö l¹i nghiÖm khi gi¶i ph­¬ng tr×nh (dï trong tr­êng hîp nµy kh«ng ®ßi hái vÒ mÆt lý luËn mµ chØ cã t¸c dông kiÓm tra kÕt qña), gãp phÇn gi¸o dôc cho häc sinh tÝnh cÈn thËn, thãi quen tù kiÓm tra kÕt qu¶ c«ng viÖc, mét trong nh÷ng ®øc tÝnh cÇn thiÕt cña ng­êi lao ®éng trong thêi ®¹i míi.

VÝ dô 1: Ph­¬ng tr×nh:
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Lo¹i 2: PhÐp biÕn ®æi lµm më réng tËp x¸c ®Þnh cña ph­¬ng tr×nh


Víi phÐp biÕn ®æi nµy ph­¬ng tr×nh míi nhËn ®­îc th­êng lµ hÖ qu¶ cña ph­¬ng tr×nh ®· cho. Khi ®ã, tÊt c¶ c¸c nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh ®· cho ®Òu lµ nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh míi nhËn ®­îc, nh­ vËy phÐp biÕn ®æi ph­¬ng tr×nh kh«ng lµm mÊt nghiÖm, tËp nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh ®· cho lµ tËp con cña tËp nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh thu ®­îc, nghiÖm ngo¹i lai nÕu xuÊt hiÖn sÏ r¬i vµo phÇn më réng cña tËp x¸c ®Þnh.

VÝ dô 2: Ph­¬ng tr×nh:
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  (x = -1 lµ nghiÖm ngo¹i lai, sau phÐp thö ph¶i lo¹i bá "nghiÖm nµy").


Khi gi¶i ph­¬ng tr×nh sö dông phÐp biÕn ®æi lµm më réng tËp x¸c ®Þnh ta cÇn nhÊn m¹nh sù cÇn thiÕt cña phÐp thö khö nghiÖm ngo¹i lai, ®iÒu nµy kh«ng chØ cã môc ®Ých kiÓm tra tÝnh to¸n, rÌn luyÖn tÝnh cÈn thËn, chu ®¸o khi lµm bµi mµ cßn cã tÝnh chÆt chÏ vÒ mÆt lý luËn.


Lo¹i 3: PhÐp biÕn ®æi lµm thu hÑp tËp x¸c ®Þnh cña ph­¬ng tr×nh


Víi phÐp biÕn ®æi nµy, cã thÓ dÉn tíi hiÖn t­îng mÊt nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh ®Çu, ph­¬ng tr×nh ®Çu lµ hÖ qu¶ cña ph­¬ng tr×nh cuèi cïng thu ®­îc. Khi ®ã, tËp nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh thu ®­îc lµ tËp con cña ph­¬ng tr×nh ®Çu, phÐp biÕn ®æi ph­¬ng tr×nh kh«ng lµm réng tËp nghiÖm, nghiÖm bÞ mÊt ( nÕu cã ) r¬i vµo phÇn thu hÑp cña tËp x¸c ®Þnh.


Trong tr­êng hîp nµy, cÇn ph¶i thö c¸c gi¸ trÞ bÞ mÊt do thu hÑp tËp x¸c ®Þnh vµo ph­¬ng tr×nh ®· cho ®Ó kh¾c phôc hiÖn t­îng thiÕu nghiÖm. Tuy nhiªn, kh«ng cã quy t¾c tæng qu¸t cho mäi tr­êng hîp mµ tuú tõng bµi to¸n cô thÓ mµ ta cã c¸ch t×m l¹i nghiÖm ®· bÞ mÊt.

VÝ dô 3: Gi¶i ph­¬ng tr×nh: 
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Do thu hÑp tËp x¸c ®Þnh tõ 
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; do ®ã nÕu kh«ng thö: 
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 vµo (1), ta sÏ gÆp hiÖn t­îng mÊt nghiÖm 
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VÝ dô 4: Gi¶i ph­¬ng tr×nh: 
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 nªn ta cÇn thö x = 3 vµo (2) ®Ó tr¸nh mÊt nghiÖm.


Nh­ vËy, nÕu dïng phÐp biÕn ®æi ®ång nhÊt lµm cho tËp x¸c ®Þnh cña ph­¬ng tr×nh bít ®i mét sè h÷u h¹n gi¸ trÞ hay mét sè h÷u h¹n hä gi¸ trÞ th× cÇn ph¶i thö c¸c gi¸ trÞ ®ã (hä c¸c gi¸ trÞ ®ã) vµo ph­¬ng tr×nh ban ®Çu tr¸nh lµm mÊt nghiÖm.


L­u ý: NÕu c¸c gi¸ trÞ cña Èn sè r¬i vµo trong phÇn thu hÑp kh«ng lµ nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh ®· cho, th× tËp nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh ban ®Çu trïng víi tËp nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh thu ®­îc. Khi ®ã, ta nãi hai ph­¬ng tr×nh nµy t­¬ng ®­¬ng víi nhau.

VÝ dô 5: Gi¶i ph­¬ng tr×nh: 
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KiÓm tra 
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 kh«ng lµ nghiÖm cña (3) nªn ta kh¼ng ®Þnh (3) vµ (4) lµ hai ph­¬ng tr×nh t­¬ng ®­¬ng.


Lo¹i 4: Hçn hîp c¸c phÐp biÕn ®æi


§èi víi lo¹i biÕn ®æi nµy ph­¬ng tr×nh thu ®­îc võa cã kh¶ n¨ng thªm nghiÖm võa cã kh¶ n¨ng thiÕu nghiÖm so víi ph­¬ng tr×nh ®· cho. Do vËy cÇn vËn dông c¶ hai c¸ch gi¶i quyÕt ë lo¹i 2 vµ lo¹i 3, tøc lµ võa ph¶i thö xem c¸c nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh thu ®­îc cã ph¶i lµ nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh ®· cho kh«ng, võa ph¶i t×m xem nh÷ng gi¸ trÞ nµo kh«ng ph¶i lµ nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh thu ®­îc nh­ng l¹i lµ nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh ®· cho.


Thø hai lµ c¨n cø vµo c¸c ®Þnh lý biÕn ®æi ph­¬ng tr×nh, ë ®©y lµ c¸c phÐp biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng mµ häc sinh ®· ®­îc häc. N¾m v÷ng c¸c ®Þnh lý nµy kh«ng nh÷ng gióp häc sinh ®Þnh h­íng, biÕn ®æi ph­¬ng tr×nh thµnh ph­¬ng tr×nh t­¬ng ®­¬ng ®¬n gi¶n, dÔ gi¶i h¬n mµ cßn gióp hä x¸c lËp mèi quan hÖ gi÷a c¸c tËp nghiÖm cña c¸c ph­¬ng tr×nh trong qu¸ tr×nh biÕn ®æi. §©y lµ mét trong nh÷ng ®iÒu quan träng lµm c¬ së ®Ó tiÕn hµnh thùc hiÖn biÕn ®æi ph­¬ng tr×nh.


Thø ba lµ c¨n cø vµo mét sè kiÕn thøc c¬ b¶n, cã thÓ lµ ®Þnh nghÜa, ®Þnh lý, tÝnh chÊt... mµ häc sinh ®· ®­îc häc dï cã thÓ kh«ng liªn quan trùc tiÕp ®Õn biÕn ®æi ph­¬ng tr×nh. Lµm c¬ së x¸c ®Þnh qu¸ tr×nh biÕn ®æi ®ã b¶o tån sè nghiÖm, thªm nghiÖm hay bít nghiÖm.

VÝ dô 6: PhÐp chuyÓn tõ ph­¬ng tr×nh: 
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 sang ph­¬ng tr×nh: 
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 lµm mÊt nghiÖm (nÕu cã) cña ph­¬ng tr×nh ban ®Çu.

VÝ dô 7: PhÐp chuyÓn tõ ph­¬ng tr×nh:
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sang ph­¬ng tr×nh:
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(6)

vµ phÐp chuyÓn ng­îc l¹i tõ (6) sang (5).


- PhÐp chuyÓn tõ (5) sang (6) lµ phÐp mò ho¸, cã thÓ lµm më réng tËp nghiÖm


- PhÐp chuyÓn tõ (6) sang (5) lµ phÐp logarÝt hãa, cã thÓ lµm thu hÑp tËp nghiÖm.


Tãm l¹i: Khi d¹y häc gi¶i ph­¬ng tr×nh, ta cÇn h×nh thµnh cho häc sinh lËp luËn cã c¨n cø ë tõng phÐp biÕn ®æi, x¸c ®Þnh chÝnh x¸c mèi quan hÖ gi÷a c¸c ph­¬ng tr×nh biÕn ®æi kÕ tiÕp, sö dông c¸c ký hiÖu 
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 ®óng, tõ ®ã biÕt ®­îc diÔn biÕn cña c¸c tËp nghiÖm sau tõng b­íc biÕn ®æi, dÉn ®Õn x¸c ®Þnh ®­îc tËp nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh ®Çu dùa vµo tËp nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh cuèi.


Ngoµi ra, theo t¸c gi¶ NguyÔn B¸ Kim khi d¹y häc gi¶i ph­¬ng tr×nh cÇn quan t©m gi¶i quyÕt hîp lý mèi liªn hÖ gi÷a hai ph­¬ng diÖn ng÷ nghÜa vµ có ph¸p.

1.4. KÕt luËn ch­¬ng 1

Trong ch­¬ng nµy, LuËn v¨n ®· s¬ l­îc tr×nh bµy quan ®iÓm ®æi míi néi dung vµ ph­¬ng ph¸p d¹y häc. Ph©n tÝch, minh häa kh¸i niÖm t­ duy hµm, kü n¨ng còng nh­ vÊn ®Ò rÌn luyÖn kü n¨ng to¸n cho häc sinh phæ th«ng, nhÊn m¹nh mét sè vÊn ®Ò cÇn l­u ý khi d¹y häc gi¶i ph­¬ng tr×nh. Lµm c¬ së ®Ò xuÊt quan ®iÓm phèi hîp rÌn luyÖn kü n¨ng gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh víi viÖc ph¸t triÓn t­ duy hµm, gióp häc sinh häc tËp tÝch cùc h¬n.
Ch­¬ng 2
Phèi hîp rÌn luyÖn kü n¨ng gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh víi ph¸t triÓn t­ duy hµm cho häc sinh THPT


2.1. Ph©n tÝch néi dung chñ ®Ò Ph­¬ng tr×nh trong m«n to¸n THPT


2.1.1. VÒ chñ ®Ò ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh


 Bµn vÒ kh¸i niÖm ph­¬ng tr×nh, kh¸c víi mét sè s¸ch gi¸o khoa (SGK) tr­íc ®©y kh¸i niÖm ph­¬ng tr×nh theo SGK §¹i sè 10, ChuÈn ph¸t biÓu: “Ph­¬ng tr×nh Èn x lµ mÖnh ®Ò chøa biÕn cã d¹ng:
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Trong ®ã 
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 lµ nh÷ng biÓu thøc cña x. Ta gäi 
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lµ vÕ tr¸i, 
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 lµ vÕ ph¶i cña ph­¬ng tr×nh (1).


NÕu cã sè thùc 
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 lµ mÖnh ®Ò ®óng th× x0 ®­îc gäi lµ mét nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh (1). Gi¶i ph­¬ng tr×nh (1) lµ t×m tÊt c¶ c¸c nghiÖm cña nã (nghÜa lµ t×m tËp nghiÖm).


NÕu kh«ng cã nghiÖm nµo c¶ th× ta nãi ph­¬ng tr×nh v« nghiÖm (hoÆc nãi tËp nghiÖm cña nã lµ rçng)”


Cßn SGK §¹i sè 10, N©ng cao th× ®Þnh nghÜa: “Cho hai hµm sè y = f(x) vµ y =g(x) cã tËp x¸c ®Þnh lÇn l­ît lµ Df vµ Dg. §Æt 
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, mÖnh ®Ò chøa biÕn “f(x) = g(x)” ®­îc gäi lµ ph­¬ng tr×nh mét Èn, x gäi lµ Èn sè (hay Èn) vµ D gäi lµ tËp x¸c ®Þnh cña ph­¬ng tr×nh. Sè x0 thuéc D gäi lµ tËp nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh f(x) = g(x) nÕu “f(x0) = g(x0)” lµ mÖnh ®Ò ®óng”. 

C¶ hai c¸ch ®Þnh nghÜa ph­¬ng tr×nh dùa vµo hµm mÖnh ®Ò ®· kh¾c phôc ®­îc h¹n chÕ, cã thÓ ¸p dông vµo mäi tr­êng hîp cô thÓ phï hîp víi tr×nh ®é häc sinh còng nh­ tho¶ m·n víi c¶ c¸c ph­¬ng tr×nh ph¶i t×m nghiÖm lÉn c¶ nh÷ng ph­¬ng tr×nh biÓu thÞ nh÷ng quy luËt vËt lý hay nh÷ng ph­¬ng tr×nh biÓu diÔn ®­êng.


Tr­íc ®©y khi cho ph­¬ng tr×nh th­êng g¾n víi tËp x¸c ®Þnh, dï ph­¬ng tr×nh ®ã cã tËp x¸c ®Þnh lµ 
[image: image71.wmf]¡

 còng ph¶i ghi râ nh­ng theo tinh thÇn SGK míi, cô thÓ SGK 10 N©ng cao ®· h­íng dÉn häc sinh ®Õn viÖc lµm ®¬n gi¶n lµ chØ cÇn nªu ®iÒu kiÖn ®Ó Èn sè thuéc D, gäi lµ ®iÒu kiÖn x¸c ®Þnh (hay ®iÒu kiÖn) cña ph­¬ng tr×nh. Trong tr­êng hîp f(x) vµ g(x) lµ nh÷ng biÓu thøc th× ®iÒu kiÖn cña ph­¬ng tr×nh kh«ng chØ gåm c¸c ®iÒu kiÖn ®Ó hai biÓu thøc f(x) vµ g(x) cã nghÜa, mµ cã thÓ cßn gåm c¶ nh÷ng ®iÒu kiÖn ®­îc ¸p ®Æt cho Èn v× lý do nµo ®ã (nh­ x nguyªn, 
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Víi viÖc ®­a ra kh¸i niÖm ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh dùa vµo hµm mÖnh ®Ò ®· t¹o ®iÒu kiÖn thuËn lîi cho viÖc chøng minh ®Çy ®ñ, chÆt chÏ ®Þnh lý vÒ phÐp biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng.


Khi d¹y häc chñ ®Ò ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh cÇn lµm râ sù kh¸c nhau gi÷a c¸c ®Þnh lý vÒ phÐp biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng ph­¬ng tr×nh víi c¸c ®Þnh lý vÒ phÐp biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng bÊt ph­¬ng tr×nh. NhiÒu häc sinh do kh«ng n¾m v÷ng néi dung kiÕn thøc nµy ®· ¸p dông lÉn lén gi÷a phÐp biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng cho ph­¬ng tr×nh sang bÊt ph­¬ng tr×nh, dÉn ®Õn sai lÇm trong suy luËn, ®­a ®Õn lêi gi¶i kh«ng ®óng.

VÝ dô 1: Gi¶i bÊt ph­¬ng tr×nh: 
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Häc sinh thùc hiÖn lêi gi¶i nh­ sau:



§iÒu kiÖn: 
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§èi chiÕu ®iÒu kiÖn ta cã nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh lµ 
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. Thùc tÕ, häc sinh ®· “mÊt c¶nh gi¸c” khi nh©n hai vÕ cña ph­¬ng tr×nh (1) víi 
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, mµ kh«ng quan t©m tíi dÊu cña f(x) (®iÒu nµy ¶nh h­ëng trùc tiÕp ®Õn chiÒu cña bÊt ph­¬ng tr×nh) dÉn ®Õn kÕt qu¶ bµi to¸n sai.


Nh­ vËy, viÖc n¾m v÷ng c¸c ®Þnh lý biÕn ®æi ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh lµ quan träng vµ cÇn thiÕt, lÇn ®­a ra nh÷ng bµi tËp ®Ó häc sinh vËn dông c¸c phÐp biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng nµy thµnh th¹o, lµm râ sù gièng vµ kh¸c nhau gi÷a phÐp biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng ph­¬ng tr×nh víi phÐp biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng bÊt ph­¬ng tr×nh, tr¸nh sai lÇm khi ¸p dông. ThËt v« nghÜa nÕu yªu cÇu häc sinh “thuéc lßng” c¸c ®Þnh lý vÒ c¸c phÐp biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng hoÆc c¸c phÐp biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng ¸p dông cô thÓ ®èi víi c¸c d¹ng ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh. Ch¼ng h¹n, c¸c phÐp biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng khi b×nh ph­¬ng hai vÕ c¸c ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh v« tû hay chøa dÊu gi¸ trÞ tuyÖt ®èi nh­: 
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 sÏ lµm häc sinh rèi, dÔ nhÇm lÉn gi÷a c¸c c«ng thøc.

ViÖc xem xÐt, nghiªn cøu c¸c bµi to¸n trong to¸n häc s¬ cÊp b»ng c¸ch ghÐp thµnh tõng líp bµi to¸n gi¶i ®­îc b»ng cïng mét ph­¬ng ph¸p lµ mét viÖc lµm cÇn thiÕt vµ cã ý nghÜa. Trªn c¬ së lý thuyÕt, bµi tËp s¸ch gi¸o khoa vµ mét sè s¸ch tham kh¶o kh¸c, cã thÓ liÖt kª mét sè ph­¬ng ph¸p gi¶i ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh nh­ sau:


- Ph­¬ng ph¸p biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng


- Ph­¬ng ph¸p ®Æt Èn phô


- Ph­¬ng ph¸p hµm sè


- Ph­¬ng ph¸p ®å thÞ


- Ph­¬ng ph¸p xÐt ®iÒu kiÖn cÇn vµ ®ñ


- Ph­¬ng ph¸p ®¸nh gi¸

§øng tr­íc bµi to¸n gi¶i ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh th× viÖc ®Þnh h­íng ph­¬ng ph¸p gi¶i ®ãng vai trß quyÕt ®Þnh ®Ó thùc hiÖn lêi gi¶i. Tuy nhiªn, viÖc ®Þnh h­íng ph­¬ng ph¸p gi¶i d¹ng to¸n nµy lµ ®a d¹ng, cã nh÷ng bµi to¸n cã thÓ gi¶i b»ng nhiÒu ph­¬ng ph¸p kh¸c nhau, vÊn ®Ò lµ lùa chän ph­¬ng ph¸p nµo tèi ­u nhÊt ®Ó tr×nh bµy.


2.1.2. C¸c kü n¨ng cÇn rÌn luyÖn cho häc sinh khi gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh


 Cã nhiÒu kiÓu ph©n chia kü n¨ng phï hîp víi tõng “m¶ng” kiÕn thøc, tõng néi dung m«n häc. Nh­ng tùu trung l¹i cÇn rÌn cho häc sinh c¸c kü n¨ng c¬ b¶n nh­: kü n¨ng nh¾c l¹i, kü n¨ng nhËn thøc, kü n¨ng ho¹t ®éng ch©n tay, kü n¨ng xö sù (theo c¸ch ph©n lo¹i cña De Ketele). §©y lµ nh÷ng kü n¨ng kh«ng chØ ®­îc rÌn luyÖn khi gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh mµ cßn ®­îc rÌn luyÖn trong suèt ch­¬ng tr×nh phæ th«ng, ë tÊt c¶ c¸c néi dung vµ tÊt c¶ c¸c m«n häc. TÊt nhiªn sù ph©n chia nµy chØ cã tÝnh chÊt t­¬ng ®èi, khi d¹y häc ta th­êng rÌn luyÖn kü n¨ng ë d¹ng “phøc hîp’ tøc lµ trªn mét néi dung kiÕn thøc cô thÓ, ta kh«ng chØ rÌn mét lo¹i kü n¨ng c¬ b¶n ®¬n lÎ, v× mét kü n¨ng cã thÓ lµ hçn hîp cña nhiÒu lo¹i kü n¨ng c¬ b¶n. Ch¼ng h¹n kü n¨ng vÏ ®å thÞ bao gåm c¶ kü n¨ng nhËn thøc, kü n¨ng ho¹t ®éng ch©n tay vµ kü n¨ng xö sù. V× ®Ó vÏ ®­îc ®å thÞ ng­êi ta kh«ng nh÷ng cÇn ph¶i biÕt vÏ nh­ thÕ nµo (kü n¨ng nhËn thøc) mµ cßn ph¶i biÕt nh÷ng ®éng t¸c ®Ó vÏ ®­îc ®å thÞ (kü n¨ng ho¹t ®éng ch©n tay) vµ cÇn vÏ ®å thÞ chÝnh x¸c, ®Ñp (kü n¨ng xö sù). §èi víi chñ ®Ò ph­¬ng tr×nh vµ bÊt ph­¬ng tr×nh ta cÇn rÌn luyÖn cho häc sinh nh÷ng kü n¨ng thuéc vÒ nhãm kü n¨ng nhËn thøc vµ vËn dông. Cã thÓ kÓ ra mét sè kü n¨ng sau:


- Kü n¨ng tÝnh to¸n: Tr­íc hÕt cÇn ph¶i nãi r»ng häc to¸n g¾n liÒn víi tÝnh to¸n, tÝnh chÝnh x¸c nhanh vµ ng¾n gän lµ nh÷ng yªu cÇu c¬ b¶n, ®Çu tiªn ®Ó häc tèt m«n To¸n. §ång thêi kü n¨ng nµy cã ý nghÜa v« cïng quan träng trong thùc tÕ cña ®êi sèng, trong s¶n xuÊt kinh doanh, trong kü thuËt. Khi gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh tÝnh to¸n cã tÝnh sè vµ tÝnh biÓu thøc, dÆc biÖt ®èi víi c¸c bµi to¸n ph­¬ng tr×nh bÊt ph­¬ng tr×nh chøa tham sè møc ®é yªu cÇu cao, võa khã võa trõu t­îng, tÇng líp nhiÒu, chØ cÇn tÝnh to¸n sai mét b­íc sÏ dÉn ®Õn tÊt c¶ ®Òu sai. Do ®ã cÇn rÌn luyÖn cho häc sinh kh¶ n¨ng tÝnh to¸n ë nhiÒu møc ®é kh¸c nhau.


NguyÔn B¸ Kim cho r»ng cÇn rÌn luyÖn kh¶ n¨ng tÝnh to¸n theo nh÷ng h­íng sau:


+ §Æc biÖt chó ý nh÷ng yªu cÇu nµo cña kü n¨ng tÝnh to¸n cÇn thiÕt c¶ trong tr­êng hîp kh«ng m¸y tÝnh lÉn b»ng m¸y tÝnh: tÝnh nhÈm, tÝnh ­íc chõng...


+ VÒ mÆt tÝnh viÕt, kh«ng cÇn thiÕt ph¶i bá c«ng søc cho häc sinh tËp luyÖn tÝnh to¸n trªn nh÷ng sè liÖu qu¸ cång kÒnh, phøc t¹p.


+ Tõ bá viÖc tÝnh to¸n víi nh÷ng ph­¬ng tiÖn ®· lçi thêi 


Chóng t«i cho r»ng rÌn luyÖn kh¶ n¨ng tÝnh to¸n khi gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh thÓ hiÖn ë c¸c mÆt sau:


+ RÌn kü n¨ng tÝnh nhÈm vµ tÝnh nhanh: viÖc tÝnh nhÈm vµ tÝnh nhanh rÊt phï hîp víi nh÷ng bµi cã sè liÖu ®¬n gi¶n (trùc tiÕp nhÈm ra ®¸p sè kh«ng cÇn viÕt ra giÊy) hoÆc nh÷ng bµi chøa c¨n thøc biÕn ®æi ®­a vÒ h»ng ®¼ng thøc (tÝnh nhanh) ...

VÝ dô 1: Gi¶i ph­¬ng tr×nh 2007x2 – 2006x - 1 = 0

NhÈm thÊy: a + b + c = 0, kh«ng cÇn gi¶i kÕt luËn ph­¬ng tr×nh cã 2 nghiÖm  x = 1 vµ x= -
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VÝ dô 2: Gi¶i ph­¬ng tr×nh:
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Kh«ng khã kh¨n khi t×m ®iÒu kiÖn ®Ó ph­¬ng tr×nh cã nghÜa: 
[image: image83.wmf]x1

¹

. Nh­ng nÕu biÕn ®æi ph­¬ng tr×nh b»ng thãi quen theo th­êng lÖ lµ quy ®ång mÉu sè mµ kh«ng chó ý ®Õn ®Æc ®iÓm ph­¬ng tr×nh th× sÏ gÆp phøc t¹p. ChØ cÇn chó ý ®Õn mÉu sè cña hai sè h¹ng ®Çu lµ d¹ng hiÖu vµ d¹ng tæng ®Ó lÊy mÉu sè chung, ta cã kÕt qu¶ nhanh chãng.
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Theo h­íng nµy cã thÓ tÝnh ngay kÕt qu¶ 
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 Ph­¬ng tr×nh v« nghiÖm.


Ph¶i biÕn ®æi vµ sö dông thµnh th¹o c¸c h»ng ®¼ng thøc theo c¶ chiÒu thuËn vµ chiÒu nghÞch, ch¼ng h¹n: a2 – b2 = (a - b)(a + b)




a2 + b2 = (a + b)2 – 2ab 
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Ph¶i biÕt thµnh th¹o phÐp b×nh ph­¬ng ®Ó t×m c¨n bËc hai, lËp ph­¬ng ®Ó t×m c¨n bËc ba hay tæng qu¸t lµ luü thõa bËc n ®Ó t×m c¨n bËc n nh­ 
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Ph¶i biÕt ph­¬ng ph¸p biÕn tö sè vµ mÉu sè thµnh nh÷ng d¹ng hîp lÝ ®Ó biÕn ®æi ®­a vÒ h»ng ®¼ng thøc.

VÝ dô 3: Gi¶i ph­¬ng tr×nh 
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§iÒu kiÖn 
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Häc sinh ph¶i sö dông l­îng liªn hîp ®Ó biÕn ®æi ®­a vÒ h»ng ®¼ng thøc (a-b)(a+b) =a2 – b2.
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Råi tiÕp tôc rót gän, biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng, thùc hiÖn gi¶i ph­¬ng tr×nh thu ®­îc nghiÖm x = 2. Ph¶i lu«n t×m tßi c¸c ph­¬ng ph¸p tÝnh kh¸c nhau ®Ó cã lêi gi¶i ng¾n gän nhÊt.


+ Nhí nh÷ng sè hay dïng, cã thÓ sö dông c¸ch nhí m¸y mãc kÕt hîp víi nhí theo quy luËt. Nh÷ng sè hay dïng nh­: B×nh ph­¬ng c¸c sè tõ 1 ®Õn 20, c¨n cña c¸c sè tù nhiªn 2, 3, 5, 6 ®Ó khi biÕn ®æi, lÊy nghiÖm, so s¸nh hoÆc biÓu diÔn c¸c nghiÖm trªn trôc sè khi gi¶i ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh cã ph¶n øng nhanh. Nhê gi¸ trÞ sin, cos, tg, cotg cña c¸c gi¸ trÞ gãc ®Æc biÖt nh­ 00, 150, 300, 450, 750, 900 vµ chuyÓn ®æi gi÷a ®é vµ radian cña c¸c gãc ®Æc biÖt nµy ®Ó khi gi¶i ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh l­îng gi¸c hoÆc ph­¬ng tr×nh bÊt ph­¬ng tr×nh gi¶i b»ng ph­¬ng ph¸p l­îng gi¸c ho¸ ®­îc nhanh chãng. Ngoµi ra, c¸c sè lËp ph­¬ng tõ 1 ®Õn 10; log cña lg2, lg3, lg5 hoÆc log24, log381 ... ®Ó thuËn lîi khi gi¶i (bÊt) ph­¬ng tr×nh mò vµ logarit.


Bªn c¹nh viÖc rÌn luyÖn kü n¨ng tÝnh to¸n cho häc sinh khi gi¶i ph­¬ng tr×nh cÇn chó träng rÌn luyÖn kü n¨ng nµy trong tÊt c¶ c¸c néi dung kiÕn thøc kh¸c. CÇn rÌn luyÖn c¸c ®øc tÝnh nh­ cÈn thËn, chu ®¸o, kiªn tr×, nhanh trÝ nh»m tiÕn tíi thãi quen tÝnh to¸n chÝnh x¸c, ®ång thêi mét ®Ò ra cã thÓ cã nhiÒu c¸ch gi¶i tõ c¸c khÝa c¹nh kh¸c nhau, cÇn khai th¸c triÖt ®Ó lµm nh­ vËy häc sinh cã c¬ héi tÝnh to¸n linh ho¹t ®a d¹ng. Tõ ®ã t×m ra c¸ch gi¶i ng¾n vµ hay nhÊt.


- Kü n¨ng thùc hiÖn c¸c phÐp biÕn ®æi, ®Æc biÖt lµ c¸c phÐp biÕn ®æi ®ång nhÊt, c¸c phÐp biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng.


- Kü n¨ng vËn dông c¸c ph­¬ng tr×nh mÉu


NhËn d¹ng vµ gi¶i thµnh th¹o c¸c ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh d¹ng c¬ b¶n hoÆc quy vÒ d¹ng c¬ b¶n. Ch¼ng h¹n khi häc ph­¬ng tr×nh quy vÒ ph­¬ng tr×nh bËc nhÊt, bËc hai. Th× cÇn rÌn cho häc sinh c¸c kü n¨ng nh­:


+ Gi¶i vµ biÖn luËn thµnh th¹o ph­¬ng tr×nh bËc nhÊt, ph­¬ng tr×nh bËc hai.


+ Gi¶i ®­îc c¸c ph­¬ng tr×nh quy vÒ bËc nhÊt, bËc hai. Ph­¬ng tr×nh cã Èn ë mÉu sè, ph­¬ng tr×nh cã chøa dÊu gi¸ trÞ tuyÖt ®èi, ph­¬ng tr×nh chøa c¨n, ph­¬ng tr×nh ®­a vÒ ph­¬ng tr×nh tÝch.

VÝ dô 4: Khi häc vÒ “ph­¬ng tr×nh bËc hai”, cã thÓ yªu cÇu häc sinh theo c¸c møc ®é sau:


1. Nh¾c l¹i d¹ng vµ c¸c b­íc gi¶i ph­¬ng tr×nh bËc hai theo c«ng thøc nghiÖm tæng qu¸t (kü n¨ng nh¾c l¹i)?


2. Thùc hiÖn gi¶i ph­¬ng tr×nh x4 – 8x2 – 9 = 0 (kü n¨ng nhËn thøc)


3. Gi¶i vµ biÖn luËn ph­¬ng tr×nh : x4 – (a -3)x2 + 3a = 0


4. Cã thãi quen kiÓm tra khi kÕt luËn nghiÖm (kü n¨ng xö sù)


MÆc dï nh÷ng kü n¨ng nµy yªu cÇu häc sinh vËn dông khi gi¶i ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh theo d¹ng mÉu, ®· cã s½n thuËt gi¶i nh­ng gi¸o viªn kh«ng ®­îc coi nhÑ viÖc rÌn luyÖn kü n¨ng nµy v×:


Thø nhÊt: ®©y lµ nh÷ng kiÕn thøc c¬ b¶n, yªu cÇu häc sinh cÇn n¾m ®­îc


Thø hai: ®©y lµ nÒn t¶ng, lµ bµi to¸n gèc ®Ó gi¶i bµi to¸n ë møc ®é cao h¬n
(Qu¸ tr×nh gi¶i ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh phÇn lín “biÕn ®æi” ®­a vÒ c¸c ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh d¹ng ®¬n gi¶n, c¬ b¶n ®· cã s½n c¸ch gi¶i).


- Kü n¨ng sö dông ®å thÞ: Häc sinh kh«ng khái th¾c m¾c gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh sao cÇn ®Õn kü n¨ng sö dông ®å thÞ, hä cho r»ng kü n¨ng nµy chØ cÇn khi häc néi dung “hµm sè”. Thùc ra nhiÒu bµi to¸n ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh gi¶i b»ng ph­¬ng ph¸p ®å thÞ, nhÊt lµ c¸c bµi to¸n x¸c ®Þnh sè nghiÖm hay biÖn luËn sè nghiÖm gi¶i b»ng ph­¬ng ph¸p nµy dÔ nhËn ra kÕt qu¶, nhanh chãng, trùc quan.


§å thÞ biÓu diÔn trùc quan c¸c quan hÖ hµm sè vµ lµ c«ng cô ®Ó tÝnh to¸n. RÌn luyÖn kü n¨ng sö dông ®å thÞ cho häc sinh trªn hai mÆt:


+ LuyÖn vÏ chÝnh x¸c, ®Ñp


+ LuyÖn ®äc

VÝ dô 5: T×m m ®Ó sau cã nghiÖm duy nhÊt:
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Gi¶i b»ng ph­¬ng ph¸p ®å thÞ:

§­êng th¼ng (d): y = m


§å thÞ (C):  y = 
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Ta cã: 

y = 
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(1) cã nghiÖm duy nhÊt khi vµ chØ khi ®­êng th¼ng (d) c¾t ®å thÞ (C) t¹i mét ®iÓm duy nhÊt. §iÒu nµy x¶y ra khi m < 0 hoÆc khi m > 1 (rÊt trùc quan, b»ng ®å thÞ häc sinh cã ngay kÕt luËn).


- Kü n¨ng suy luËn: Kü n¨ng nµy kh«ng chØ cÇn khi gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh mµ cã thÓ nãi ®©y lµ kü n¨ng chung cÇn ®Ó gi¶i bµi tËp to¸n.


Kü n¨ng suy luËn võa thÓ hiÖn khÝa c¹nh nhËn thøc võa thÓ hiÖn khÝa c¹nh xö sù cña kü n¨ng. §Ó ®­a ra nh÷ng suy luËn häc sinh ph¶i dùa vµo ®Æc ®iÓm, nhËn thøc dù ®o¸n, ph©n tÝch riªng cña b¶n th©n ®Ó ®­a ra nhiÒu c¸ch lµm kh¸c nhau, khi gÆp c¸c d¹ng to¸n ch­a cã s½n c¸ch gi¶i.

VÝ dô 6: Gi¶i hÖ ph­¬ng tr×nh
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Quan s¸t, ph©n tÝch ®Æc ®iÓm cña hÖ ph­¬ng tr×nh thÊy: C¸c biÓu thøc biÓu thÞ trong hÖ cã sù b×nh ®¼ng tøc lµ hÖ kh«ng thay ®æi khi ho¸n vÞ vßng quanh ®èi víi x, y, z. Tõ ®ã ta ®­a ra tÝnh hîp lÝ trong t­ duy. Cã thÓ gi¶ thiÕt      x = max(x, y, z) vµ xÐt tÝnh chÊt cña hµm ®Æc tr­ng vÒ vÕ tr¸i (thÓ hiÖn kh¶ n¨ng xö sù tr­íc t×nh huèng cô thÓ).

TiÕn hµnh thùc hiÖn lêi gi¶i:


XÐt hµm ®Æc tr­ng f(t) = t3 – 3t2 + 5t +1 cã f’(t) = 3t2 – 6t +5 >0, 
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 Hµm sè f(t) lu«n ®ång biÕn.


HÖ ph­¬ng tr×nh cã d¹ng:
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V× hÖ kh«ng thay ®æi khi ho¸n vÞ vßng quanh ®èi víi x, y, z nªn cã thÓ gi¶ thiÕt 
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NÕu x > y th× f(x) > f(y) 
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 M©u thuÉn

T­¬ng tù nÕu x > z th× z > x. M©u thuÉn

Do ®ã x = y = z, tõ ®ã tõ mét ph­¬ng tr×nh trong hÖ ta cã: 


x​3 – 3x2 + x + 1 = 0 
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VËy hÖ cã nghiÖm: x = y =z =1; x = y = z =
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Tõ ®©y, yªu cÇu häc sinh nªu ph­¬ng ph¸p lµm to¸n d¹ng nµy ?

NÕu hÖ ph­¬ng tr×nh cã d¹ng 
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Trong ®ã f(t), g(t) cïng ®ång biÕn (hoÆc cïng nghÞch biÕn) th× cã thÓ suy ra ®­îc 

x = y = z, tõ ®ã gi¶i hÖ dÔ dµng.

VÝ dô 7: Cho hÖ ph­¬ng tr×nh 
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vµ (b – 1)2 - 4ac < 0. 

Chøng minh r»ng hÖ ph­¬ng tr×nh v« nghiÖm.

B»ng c¸ch suy luËn th«ng th­êng, mçi ph­¬ng tr×nh trong hÖ cã x, y, z b×nh ®¼ng ta nghÜ ®Õn xÐt hµm ®Æc tr­ng g(t) = at2 + bt + c kh«ng thÓ gi¶i quyÕt ®­îc. Nh­ng nÕu ®Ó ý gi¶ thiÕt (b – 1)2 – 4ac < 0  lµm cho ta nghÜ ®Õn hµm cÇn xÐt lµ f(t) = at2 + (b – 1)t + c. §iÒu ®ã cho phÐp ta nghÜ céng c¸c vÕ cña hÖ ph­¬ng tr×nh trªn l¹i víi nhau.
Gi¶ sö r»ng hÖ ph­¬ng tr×nh trªn cã nghiÖm (x0, y0, z0), nghÜa lµ: 
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Céng vÕ theo vÕ ta ®­îc:
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(3)

§Õn ®©y ta ®Æt: f(t) = at2 + (b – 1)t + c. Th× (3) 
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f(x0) + f(y0) + f(z0) = 0

V× (b – 1)2 – 4ac < 0 
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· NÕu a > 0 
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 VÕ tr¸i (3) > 0 ( V« lý)

· NÕu a < 0 t­¬ng tù 
[image: image112.wmf]Þ

 VÕ tr¸i (3) < 0 ( V« lý)

VËy hÖ ph­¬ng tr×nh ®· cho v« nghiÖm.


Th«ng qua bµi to¸n nµy ta thÊy viÖc nghiªn cøu tÝnh chÊt cña c¸c biÓu thøc cã mÆt trong ph­¬ng tr×nh cÇn kÕt hîp víi c¸c biÓu thøc cã mÆt trong bµi to¸n tõ ®ã ®Þnh h­íng c¸ch gi¶i.


C¸c kü n¨ng suy luËn, chøng minh lµ nh÷ng kü n¨ng chung, ®Òu cÇn khi gi¶i to¸n nªn chóng t«i kh«ng ®Ò cËp nhiÒu. 


Ngoµi ra c¸c kü n¨ng vËn dông c¸c phÇn kiÕn thøc cô thÓ vµo gi¶i ph­¬ng tr×nh nh­ kü n¨ng gi¶i ph­¬ng tr×nh th«ng qua xÐt sù biÕn thiªn hµm sè, kü n¨ng gi¶i ph­¬ng tr×nh th«ng qua ®¸nh gi¸ gi¸ trÞ cña c¸c biÓu thøc thµnh phÇn... chóng t«i sÏ tr×nh bµy cô thÓ ë phÇn sau. 


2.2. rÌn kü n¨ng gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh dùa vµo c¸c t­ t­ëng chñ ®¹o cña t­ duy hµm


2.2.1. RÌn kü n¨ng vËn dông c¸c d¹ng ph­¬ng tr×nh mÉu


XÐt theo quan ®iÓm vËn dông c¸c t­ t­ëng chñ ®¹o cña t­ duy hµm, chóng t«i nhÊn m¹nh ®Õn viÖc thiÕt lËp sù t­¬ng øng gi÷a t×nh huèng ®­îc ®­a ra trong mçi bµi to¸n ph­¬ng tr×nh víi tËp hîp c¸c d¹ng ph­¬ng tr×nh mÉu häc sinh ®· ®­îc häc. §èi víi ®a sè bµi to¸n cã thuËt gi¶i ®­îc ®­a ra trong s¸ch gi¸o khoa th× viÖc thiÕt lËp sù t­¬ng øng nµy ®­îc thùc hiÖn trùc tiÕp th«ng qua ho¹t ®éng nhËn d¹ng. Cã hai cÊp ®é thùc hiÖn ho¹t ®éng nhËn d¹ng khi khai th¸c c¸c bµi tËp lo¹i nµy:


- NhËn d¹ng bµi to¸n th«ng qua thiÕt lËp sù t­¬ng øng gi÷a c¸c sè hay tham sè cho trong bµi to¸n (tham sè thùc) víi c¸c tham sè cho trong kiÕn thøc lý thuyÕt vÒ d¹ng ph­¬ng tr×nh ®· häc (tham sè h×nh thøc).


- NhËn d¹ng sù chuyÓn lo¹i cña bµi to¸n khi bµi to¸n cã chøa tham sè dùa theo sù biÕn thiªn gi¸ trÞ cña tham sè.

VÝ dô 1: Gi¶i vµ biÖn luËn bÊt ph­¬ng tr×nh:
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Yªu cÇu häc sinh x¸c ®Þnh ®­îc d¹ng bÊt ph­¬ng tr×nh?




ax + b > 0
X¸c ®Þnh ®­îc c¸c hÖ sè a, b?
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Råi tiÕn hµnh thùc hiÖn c¸c b­íc gi¶i. TÊt nhiªn khi x©y dùng quy t¾c gi¶i cÇn cho häc sinh lËp luËn cã c¨n cø trong tõng phÐp biÕn ®æi, ®Ó ®i ®Õn quy t¾c gi¶i cho tõng d¹ng to¸n nµo ®ã.


ViÖc häc sinh nhËn d¹ng ®óng bµi to¸n cÇn gi¶i lµ hä ®· thiÕt lËp ®­îc sù t­¬ng øng gi÷a bµi to¸n ®ã víi bµi to¸n tæng qu¸t ®· cã s½n thuËt gi¶i. ë vÝ dô trªn khi a thay ®æi, a nhËn gi¸ trÞ d­¬ng, ©m hoÆc b»ng kh«ng th× nghiÖm cña bÊt ph­¬ng tr×nh còng thay ®æi theo. Nh­ vËy, lµ ®· tiÕn hµnh ®¸nh gi¸ sù biÕn thiªn cña gi¸ trÞ ra khi cho thay ®æi gi¸ trÞ vµo.

VÝ dô 2: Cho ph­¬ng tr×nh 
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a. Gi¶i ph­¬ng tr×nh khi m = 3


b. Gi¶i vµ biÖn luËn ph­¬ng tr×nh


- Yªu cÇu häc sinh x¸c ®Þnh d¹ng ph­¬ng tr×nh, c¸c hÖ sè a, b, c cña ph­¬ng tr×nh trong tr­êng hîp m = 3? C¸ch gi¶i?


- §­a ra nh÷ng c©u hái gîi ý nh­:

Hái: Ph­¬ng tr×nh (1) lµ ph­¬ng tr×nh bËc hai khi nµo?
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Hái: Khi ®ã cho biÕt mèi quan hÖ khi thay ®æi gi¸ trÞ m víi sè nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh?
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: ph­¬ng tr×nh cã nghiÖm kÐp 
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: ph­¬ng tr×nh cã hai nghiÖm ph©n biÖt 
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Nh­ vËy, sù biÕn thiªn gi¸ trÞ m dÉn ®Õn sù thay ®æi vÒ dÊu cña biÖt thøc 
[image: image123.wmf]'

D

, ®iÒu nµy kÐo theo sù thay ®æi vÒ sè nghiÖm vµ gi¸ trÞ nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh.

Hái: Ph­¬ng tr×nh (1) suy biÕn khi nµo? Gi¶i ph­¬ng tr×nh trong tr­êng hîp nµy?


Sù thay ®æi cña tham sè cã thÓ kÐo theo vÒ sù thay ®æi vÒ sè nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh, cã thÓ sù thay ®æi cña tham sè trong mét kho¶ng nµo ®ã kh«ng lµm thay ®æi vÒ sè nghiÖm mµ cã thÓ chØ thay ®æi vÒ gi¸ trÞ nghiÖm.


Bªn c¹nh viÖc luyÖn tËp cho häc sinh ¸p dông thµnh th¹o mét quy t¾c tæng qu¸t nµo ®ã ¸p dông cho mäi bµi to¸n cïng lo¹i, cÇn lùa chän mét sè bµi to¸n dùa vµo sù ph©n tÝch tÝnh ®Æc thï riªng cã thÓ gi¶i ®­îc b»ng ph­¬ng ph¸p riªng ®¬n gi¶n h¬n khi ¸p dông gi¶i theo quy t¾c tæng qu¸t.


Ch¼ng h¹n sau khi häc c«ng thøc gi¶i ph­¬ng tr×nh bËc hai vµ sau khi cho häc sinh luyÖn tËp ¸p dông c«ng thøc ®ã, ta cho häc sinh gi¶i ph­¬ng tr×nh:
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NhiÒu häc sinh gi¶i b»ng c¸ch tÝnh 
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 mµ kh«ng dùa trªn nhËn xÐt 
[image: image126.wmf]abc0

-+=

 nªn 
[image: image127.wmf]3

x1,x

23

=-=-

+

 . Hay bµi to¸n gi¶i ph­¬ng tr×nh tÝch:
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Cã khi häc sinh sÏ më dÊu ngoÆc, ®­a ph­¬ng tr×nh vÒ d¹ng bËc hai råi ¸p dông c«ng thøc nghiÖm mµ kh«ng thÊy ë ®©y lµ mét ph­¬ng tr×nh tÝch A.B = 0 th× A = 0 hoÆc B = 0, ®Ó cã ngay nghiÖm 
[image: image129.wmf]1
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. Nh÷ng tr­êng hîp nh­ vËy nh»m kh¾c phôc thãi quen ¸p dông m¸y mãc c«ng thøc, kh«ng lµm thay ®æi phï hîp víi ®iÒu kiÖn míi vµ rÌn luyÖn t­ duy linh ho¹t cho häc sinh.


C¸c yªu cÇu c¬ b¶n khi tiÕn hµnh rÌn luyÖn cho häc sinh kü n¨ng vËn dông ph­¬ng tr×nh mÉu ®ã lµ:


- N¾m v÷ng quy t¾c gi¶i


- NhËn d¹ng ®óng bµi to¸n cã quy t¾c gi¶i x¸c ®Þnh


- TiÕn hµnh gi¶i bµi to¸n theo quy t¾c ®· häc


Nh­ vËy, nÕu ph­¬ng tr×nh cho ë d¹ng mÉu mùc, c¬ b¶n häc sinh chØ cÇn nhËn d¹ng, chän c¸ch gi¶i øng víi mçi d¹ng ph­¬ng tr×nh. Nh­ng cã nh÷ng ph­¬ng tr×nh míi chØ nh×n qua häc sinh ch­a nh×n ra d¹ng chuÈn mùc, th× cÇn biÕn ®æi ®¬n gi¶n (cã thÓ) ®­a vÒ d¹ng chuÈn mùc ®· häc. Ch¼ng h¹n nh­ c¸c bµi to¸n ph­¬ng tr×nh qui vÒ ph­¬ng tr×nh bËc nhÊt, bËc hai ...

VÝ dô 3: Gi¶i ph­¬ng tr×nh:
cos2x + 3sin2x = 2


Míi nh×n qua bµi to¸n nµy hoÆc sinh ch­a nh×n thÊy ngay d¹ng ®· häc, nh­ng chØ cÇn biÕn ®æi l­îng gi¸c ®¬n gi¶n nhê nhí l¹i c«ng thøc
 cos2a =1 - 2sin2a th× l¹i cã thÓ ®­a vÒ d¹ng ®· häc.


 CÇn ®­a ra nh÷ng bµi to¸n mµ khi gi¶i häc sinh kh«ng chØ cÇn vËn dông mét d¹ng ph­¬ng tr×nh mÉu mµ ph¶i vËn dông kÕt hîp c¸c d¹ng ph­¬ng tr×nh mÉu míi gi¶i ®­îc. Bªn c¹nh c¸c d¹ng to¸n ®· cã s½n thuËt gi¶i nh­ SGK ®· tr×nh bµy, cÇn h×nh thµnh cho häc sinh thãi quen tù t×m tßi c¸c d¹ng ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh (nÕu cã thÓ) tõ bµi to¸n cô thÓ, ®Ò xuÊt bµi to¸n tæng qu¸t, x©y dùng qui t¾c lµm, râ rµng x¸c ®Þnh. V× viÖc nªu ra tÊt c¶ c¸c d¹ng ph­¬ng tr×nh mÉu lµ ®iÒu kh«ng thÓ thùc hiÖn ®­îc, h¬n n÷a lµm nh­ vËy sÏ t¹o ra ''søc ú '' cho häc sinh.

VÝ dô 4: Gi¶i ph­¬ng tr×nh:





(x + 1)(x + 3)(x + 5)(x + 7) = 9


H­íng dÉn häc sinh gi¶i: 

ë bµi to¸n nµy, ch¾c ch¾n ý ®Þnh khai triÓn vÕ tr¸i, biÕn ®æi ®­a ph­¬ng tr×nh vÒ d¹ng : ax4 + bx3 + cx2 + dx + e = 0 (a 
[image: image131.wmf]¹

 0), råi thùc hiÖn gi¶i. Nh­ vËy häc sinh sÏ gÆp nhiÒu khã kh¨n v× häc sinh míi chØ häc gi¶i ph­¬ng tr×nh trïng ph­¬ng.

- H·y nhËn xÐt c¸c hÖ sè cã mÆt trong c¸c thõa sè ë vÕ tr¸i ?

1 + 7 = 3 + 5 = 8.

- H·y ®­a ra c¸ch biÕn ®æi thÝch hîp ®Ó c¸c biÓu thøc gÇn nhau h¬n!

ë vÕ tr¸i, ghÐp c¸c thõa sè thø nhÊt víi thõa sè thø t­, thõa sè thø hai víi thõa sè thø ba ta ®­îc: 

(x2 + 8x + 7) (x2 + 8x + 15) = 9


- Quan s¸t c¸c thõa sè ë vÕ tr¸i vµ ®­a ra c¸ch lµm?

§Æt t = (x2 + 8x +7), ph­¬ng tr×nh trë thµnh: 
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- H·y lµm tiÕp t×m x?


Khi t =-6 ta ®­îc x2 + 8x + 6 = 0
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Khi t = - 16 ta ®­îc x2 + 8x + 16 = 0 
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B»ng c¸ch trõu t­îng ho¸ c¸c sè cô thÓ, yªu cÇu häc sinh ®Ò xuÊt bµi to¸n tæng qu¸t vµ x©y dùng c¸ch gi¶i d¹ng to¸n nµy?
Bµi to¸n tæng qu¸t: Gi¶i ph­¬ng tr×nh d¹ng: (x + a)(x + b)(x + c)(x + d) = e (2)

Víi gi¶ thiÕt a + d = b + c = 
[image: image136.wmf]a


C¸ch gi¶i: 
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[(x + a)(x + d)][(x + b)(x + c)] = e
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[x2 + (a + d)x + ad][x2 + (b + c)x + bc] = e
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§Æt t = x2 +
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Khi ®ã (2) 
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 (t + ad)(t + bc) = e (§©y lµ ph­¬ng tr×nh bËc 2).

   VÝ dô 5: Tõ viÖc gi¶i c¸c ph­¬ng tr×nh:



 a. x4 - 4x3 + 5x2 - 4x + 1 = 0



  
 b. x4 - 2x3 + 5x2 - 2x + 1 = 0


H­íng dÉn häc sinh tù ®­a ra d¹ng to¸n tæng qu¸t vµ x©y dùng c¸ch gi¶i cho d¹ng to¸n nµy?


Lo¹i 1: Ph­¬ng tr×nh d¹ng: ax4 + bx3 + cx2 + bx + a = 0  (a
[image: image146.wmf]¹

0)  (3)

V× a
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0 nªn x = 0 kh«ng lµ nghiÖm cña (3). Chia c¶ hai vÕ cña (3) cho x2 ta ®­îc ph­¬ng tr×nh : ax2 + bx + c + 
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§Æt  t = x +
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 (§iÒu kiÖn 
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). Khi ®ã (3) trë thµnh:



a(t2 - 2) + bt + c = 0 
[image: image154.wmf]Û

at2 + bt + c - 2a = 0. §©y lµ ph­¬ng tr×nh bËc hai


Lo¹i 2: Ph­¬ng tr×nh d¹ng: ax4 - bx3 + cx2 - bx + a = 0 , (a 
[image: image155.wmf]¹
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C¸ch gi¶i t­¬ng tù nh­ lo¹i 1: V× a
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0 nªn x = 0 kh«ng lµ nghiÖm cña (4). Chia c¶ hai vÕ cña (4) cho x2 vµ ®Æt t = x - 
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. §©y lµ ph­¬ng tr×nh bËc hai.

 
Khi ®· x©y dùng ®­îc t­êng minh c¸ch gi¶i cho lo¹i to¸n nµy th× vÞªc ¸p dông gi¶i c¸c bµi to¸n cô thÓ lµ kh«ng khã kh¨n. Tuy nhiªn lµ gi¸o viªn chóng ta kh«ng dõng l¹i ë ®ã mµ tiÕp tôc khai th¸c, më réng d¹ng to¸n.

Ch¼ng h¹n gi¶i ph­¬ng tr×nh : 16x4 - 32x3 + 8x2 + 8x + 1 = 0. Râ rµng ph­¬ng tr×nh kh«ng thuéc d¹ng ph­¬ng tr×nh lo¹i 1 hay lo¹i 2 (hay ph­¬ng tr×nh håi quy hoÆc ph­¬ng tr×nh ph¶n håi quy) nh­ng cã thÓ b¾t ch­íc c¸ch gi¶i hai lo¹i ph­¬ng tr×nh nµy.


ThËt vËy: V× x = 0 kh«ng lµ nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh ®· cho nªn chia c¶ hai vÕ cho x2 ta ®­îc : (16x2 + 
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§Æt t = 4x - 
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x

, khi ®ã ph­¬ng tr×nh trë thµnh: t2 - 8t + 16 = 0 
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Trë vÒ gi¶i x ta ®­îc : 
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Tæng qu¸t ho¸ d¹ng to¸n? Cã thÓ nªu ra c¸ch gi¶i cho d¹ng to¸n nµy ®­îc kh«ng?

 C¨n cø vµo mèi quan hÖ gi÷a c¸c hÖ sè cña ph­¬ng tr×nh cô thÓ trªn 
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, cã thÓ tæng qu¸t ho¸ bµi to¸n : 


Gi¶i ph­¬ng tr×nh ax4 + bx3 + cx2 + dx + e = 0 (abe 
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0) víi gi¶ thiÕt 
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. Yªu cÇu häc sinh nªu c¸ch gi¶i ? (§­a vÒ ph­¬ng tr×nh bËc hai b»ng c¸ch ®Æt 
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Líp c¸c bµi to¸n cã thÓ tæng qu¸t ho¸ tõ bµi to¸n cô thÓ, tõ ®ã x©y dùng c¸ch gi¶i t­¬ng øng cho d¹ng to¸n ®ã lµ ®a d¹ng vµ phong phó. Gi¸o viªn cÇn khÝch lÖ häc sinh tù t×m tßi, kh¸m ph¸, gióp hä lÜnh héi kiÕn thøc mét c¸ch chñ ®éng, s¸ng t¹o.


2.2.2. RÌn kü n¨ng biÕn ®æi ph­¬ng tr×nh


NhÊn m¹nh cho häc sinh thÊy râ vÊn ®Ò quan träng cña viÖc rÌn luyÖn kü n¨ng biÕn ®æi ph­¬ng tr×nh, hÇu nh­ khi tiÕn hµnh gi¶i ph­¬ng tr×nh, ng­êi ta th­êng t×m c¸ch biÕn ®æi ph­¬ng tr×nh ®ã vÒ ph­¬ng tr×nh ®¬n gi¶n h¬n vµ cuèi cïng dÉn ®Õn ph­¬ng tr×nh ®· biÕt c¸ch gi¶i, cã thÓ biÕn ®æi ph­¬ng tr×nh ®ã vÒ ph­¬ng tr×nh t­¬ng ®­¬ng víi ph­¬ng tr×nh ®· cho hoÆc lµ ph­¬ng tr×nh hÖ qu¶ cña ph­¬ng tr×nh ®· cho.

XÐt theo quan ®iÓm khai th¸c c¸c t­ t­ëng chñ ®¹o cña t­ duy hµm, chóng t«i l­u ý r»ng qu¸ tr×nh biÕn ®æi ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh lµ mét qu¸ tr×nh mang tÝnh ''®éng''. Trong qu¸ tr×nh ''®éng'' ®ã ta khai th¸c yÕu tè ''tÜnh'' ®Ó ®¹t ®­îc môc ®Ých (lµ t×m nghiÖm). C¸i thay ®æi trong biÕn ®æi ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh lµ h×nh thøc, lµ d¹ng, lµ lo¹i ph­¬ng tr×nh vµ bÊt ph­¬ng tr×nh. Môc ®Ých cña sù biÕn ®æi lµ gi¶m nhÑ khã kh¨n, quy l¹ vÒ quen vµ gi÷ bÊt biÕn tËp nghiÖm hay kiÓm so¸t ®­îc sù thay ®æi tËp nghiÖm sao cho sù thay ®æi nÕu cã ®Òu cã thÓ kiÓm tra ®Ó lo¹i bá nghiÖm ngo¹i lai hay vít l¹i ®­îc c¸c nghiÖm ®· bÞ g¹t bá trong qu¸ tr×nh biÕn ®æi. 

Khi ®· ®­a ®­îc ph­¬ng tr×nh ®· cho vÒ c¸c d¹ng ph­¬ng tr×nh mÉu th× sù t­¬ng øng xuÊt hiÖn gi÷a d¹ng ph­¬ng tr×nh víi c¸c kü thuËt tÝnh to¸n, biÕn ®æi hay tËp nghiÖm chóng t«i ®· tr×nh bµy ë trªn ®­îc thÓ hiÖn. 

VÝ dô 1: Gi¶i ph­¬ng tr×nh: 
[image: image169.wmf]2(1x)2x1
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(1)


Mét häc sinh thùc hiÖn gi¶i nh­ sau:

BiÕn ®æi ph­¬ng tr×nh (1) thµnh:     

[image: image170.wmf]1xx1

-=-




(2)

B×nh ph­¬ng hai vÕ cña ph­¬ng tr×nh (2) ta ®­îc:  
[image: image171.wmf]2
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(3)

Thùc hiÖn phÐp biÕn ®æi ®ång nhÊt:
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(4)

§­a ph­¬ng tr×nh (4) vÒ ph­¬ng tr×nh bËc hai chÝnh t¾c:
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(5)

Gi¶i ph­¬ng tr×nh (5) ta ®­îc c¸c nghiÖm lµ 
[image: image174.wmf]x1
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C©u hái ®Æt ra: H·y xÐt mèi quan hÖ gi÷a c¸c ph­¬ng tr×nh trong qóa tr×nh biÕn ®æi? DiÔn biÕn cña c¸c tËp nghiÖm cña c¸c ph­¬ng tr×nh ®ã thay ®æi ra sao?

Muèn vËy, häc sinh ph¶i x¸c ®Þnh ®­îc c¸c phÐp biÕn ®æi sö dông khi "biÕn ®æi"n¾m v÷ng c¸c lo¹i phÐp biÕn ®æi hÖ qu¶ vµ n¾m v÷ng c¸c kiÕn thøc ®· häc, dï kh«ng liªn quan trùc tiÕp ®Õn biÕn ®æi ph­¬ng tr×nh. Ch¼ng h¹n: Víi 
[image: image176.wmf]0a1
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 cßn nÕu a = 1 th× 
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 víi mäi gi¸ trÞ cña p vµ q.

Tõ ®ã, ta biÕt ®­îc quan hÖ gi÷a c¸c ph­¬ng tr×nh:
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Dùa vµo s¬ ®å trªn häc sinh dÔ dµng biÕt ®­îc diÔn biÕn cña c¸c tËp nghiÖm, do ®ã kÕt luËn ®­îc: NÕu thay ph­¬ng tr×nh (1) bëi ph­¬ng tr×nh (5) th× cã thÓ võa thõa nghiÖm võa thiÕu nghiÖm. VËy kh¾c phôc ®iÒu ®ã ra sao?


- Thö c¸c gi¸ trÞ 1 vµ 2 vµo ph­¬ng tr×nh (1) lo¹i bá nghiÖm ngo¹i lai (nÕu cã), thÊy chØ mét gi¸ trÞ 1 tho¶ m·n (kh¾c phôc thõa nghiÖm).


- Thö c¸c gi¸ trÞ cña x lµm cho c¬ sè luü thõa nhËn gi¸ trÞ 1 (kh¾c phôc thiÕu nghiÖm do viÖc biÕn ®æi tõ (1) sang (2)) ta ®­îc x = 3 tho¶ m·n (1).

KÕt luËn: Ph­¬ng tr×nh ®· cho cã hai nghiÖm lµ x = 1 vµ x = 3.


Muèn n©ng cao kü n¨ng biÕn ®æi nãi chung, kü n¨ng biÕn ®æi ph­¬ng tr×nh nãi riªng, ®Çu tiªn gi¸o viªn ph¶i gióp häc sinh n¾m ch¾c c¸c kh¸i niÖm c¬ b¶n vµ kiÕn thøc c¬ së, coi träng häc c¸c kh¸i niÖm, hiÓu râ nh÷ng ®iÒu cèt lâi cña kh¸i niÖm, hiÓu ®­îc c¸ch vËn dông chóng ®Ó gi¶i bµi tËp vµ ®Ò phßng nh÷ng sai lÇm th­êng gÆp. Ch¼ng h¹n, gi¸ trÞ tuyÖt ®èi cña sè thùc x lµ 
[image: image181.wmf]x0
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, gi¸ trÞ tuyÖt ®èi cña sè thùc x ph¶i dùa vµo quan hÖ cña nã víi sè kh«ng ®Ó biÖn luËn. Do ®ã khi gÆp ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh chøa dÊu gi¸ trÞ tuyÖt ®èi, h­íng suy nghÜ c¬ b¶n khi lµm lo¹i to¸n nµy lµ khö dÊu gi¸ trÞ tuyÖt ®èi. Muèn vËy, cÇn ph¶i dùa vµo ý nghÜa gi¸ trÞ tuyÖt ®èi ®Ó bá dÊu, ph­¬ng ph¸p cô thÓ lµ ph­¬ng ph¸p ®iÓm kh«ng.


Tuy nhiªn, khi t×m gi¸ trÞ tuyÖt ®èi ph¶i ®Ò phßng vËn dông kh¸i niÖm mét c¸ch h×nh thøc dÉn ®Õn sai lÇm cã tÝnh lý thuyÕt nh­: Gi¶i vµ biÖn luËn ph­¬ng tr×nh 
[image: image182.wmf]x3m

-=

 th× kh«ng ph¶i lµ chia ra ba tr­êng hîp 
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 ®Ó biÖn luËn mµ ph¶i c¨n cø theo 
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[image: image186.wmf]x3

<

 ®Ó gi¶i. ë ®©y häc sinh ®· hiÓu mét c¸ch m¸y mãc, h×nh thøc dÉn ®Õn sai lÇm trong ph©n chia tr­êng hîp vµ sai lÇm kh«ng tr¸nh khái khi biÕn ®æi ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh.


Bªn c¹nh viÖc rÌn luyÖn kü n¨ng “biÕn ®æi” dùa vµo h»ng ®¼ng thøc, ®Þnh nghÜa cßn rÌn kü n¨ng “biÕn ®æi” dùa vµo c¸c quy t¾c, tÝnh chÊt, ®Þnh lý... cã ®iÒu kiÖn kÌm theo mµ ®iÒu kiÖn ®ã cã ý nghÜa quan träng quy ®Þnh tÝnh ®óng - sai cña h»ng ®¼ng thøc ®ã.

vÝ dô 2: Gi¶i ph­¬ng tr×nh:
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Mét häc sinh thùc hiÖn lêi gi¶i nh­ sau: 

§iÒu kiÖn:
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BiÕn ®æi ph­¬ng tr×nh trë thµnh:
 
[image: image190.wmf](

)

(

)

(

)

(

)

x3x14x3x13

-++-+=-


§Æt 
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. Ph­¬ng tr×nh ®· cho cã d¹ng:
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C¶ hai gi¸ trÞ t t×m ®­îc ®Òu ©m (kh«ng tháa m·n ®iÒu kiÖn 
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) nªn ph­¬ng tr×nh ®· cho v« nghiÖm.

Hái: H·y xem xÐt l¹i phÐp biÕn ®æi?
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. Ch­a ®óng!
 Hái: PhÐp biÕn ®æi nµy chØ ®óng khi nµo?


Khi 
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Nh­ vËy, lêi gi¶i trªn thùc hiÖn kh«ng ®óng. Sai lÇm tõ phÐp biÕn ®æi: 
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 kh«ng ph¶i lµ phÐp biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng.

Hái: Kh¾c phôc ®iÒu ®ã nh­ thÕ nµo?

H­íng 1: Kh¾c phôc sai lÇm do biÕn ®æi


Thùc hiÖn phÐp biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng:
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- XÐt x > 3, ph­¬ng tr×nh trë thµnh:
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Gi¶i nh­ trªn ph­¬ng tr×nh v« nghiÖm.


- XÐt 
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, ph­¬ng tr×nh trë thµnh:
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§Æt 
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, ph­¬ng tr×nh cã d¹ng:
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Víi t = 1, ta ®­îc:
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§èi chiÕu víi ®iÒu kiÖn 
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 ta ®­îc nghiÖm 
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Víi t = 3, ta ®­îc:
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§èi chiÕu víi ®iÒu kiÖn 
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 ta ®­îc nghiÖm 
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KÕt luËn: Ph­¬ng tr×nh cã hai nghiÖm 
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 vµ 
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H­íng 2: Kh¾c phôc sai lÇm do biÕn ®æi b»ng c¸ch thay ®æi c¸ch chän Èn phô
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Khi ®ã, ph­¬ng tr×nh cã d¹ng: 
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Víi
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Víi
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VËy ph­¬ng tr×nh cã hai nghiÖm 
[image: image223.wmf]x113

=-
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Tõ bµi to¸n cho thÊy sai lÇm trong biÕn ®æi do kh«ng suy xÐt vÊn ®Ò mét c¸ch kÝn kÏ, nghiªm ngÆt, ¸p dông hêi hît, phiÕn diÖn cã t¸c dông tai h¹i trong qu¸ tr×nh gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh.


Gi¸o viªn cã thÓ yªu cÇu häc sinh thèng kª mét sè c¸c phÐp biÕn ®æi ®ång nhÊt thøc c¬ b¶n, th­êng gÆp ®èi víi tõng m¶ng kiÕn thøc ®­îc häc. §ång thêi nhÊn m¹nh, kh¾c s©u ®iÒu kiÖn cÇn ®Ó x¶y ra phÐp biÕn ®æi ®ång nhÊt ®ã. Ch¼ng h¹n, nªu c¸c phÐp biÕn ®æi ®ång nhÊt khi biÕn ®æi ph­¬ng tr×nh v« tû:

1. 
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2. 
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4. 
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5. 
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Sau khi häc sinh liÖt kª mét sè d¹ng ®ång nhÊt th­êng gÆp khi biÕn ®æi ph­¬ng tr×nh v« tû, gi¸o viªn cÇn gióp häc sinh ý thøc ®­îc viÖc biÕn ®æi ph­¬ng tr×nh khi ¸p dông phÐp biÕn ®æi ®ång nhÊt cã thÓ lµm thay ®æi tËp nghiÖm, còng cã thÓ lµm më réng hoÆc thu hÑp tËp nghiÖm, tïy thuéc qu¸ tr×nh biÕn ®æi chóng ta t¸ch hoÆc gép c¸c biÓu thøc cã lµm thay ®æi tËp x¸c ®Þnh cña bµi to¸n kh«ng?
Ch¼ng h¹n nh­ phÐp biÕn ®æi ë vÝ dô trªn: 
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lµ phÐp biÕn ®æi 
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XuÊt ph¸t tõ ®Þnh nghÜa c¨n thøc dÉn ®Õn  
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Do ®ã nÕu thay 
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Gi¸o viªn cÇn h×nh thµnh vµ rÌn luyÖn kü n¨ng gi¶i ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh b»ng biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng do ¸p dông h»ng ®¼ng thøc, c¸c phÐp biÕn ®æi ®ång nhÊt hoÆc ¸p dông ®Þnh lý vÒ phÐp biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng. Ngoµi ra còng cÇn quan t©m rÌn luyÖn kü n¨ng gi¶i ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh b»ng biÕn ®æi hÖ qu¶.



RÌn luyÖn kü n¨ng biÕn ®æi ph­¬ng tr×nh lµ mét kh©u rÊt quan träng trong qu¸ tr×nh gi¶i ph­¬ng tr×nh, biÕn ®æi sai lÇm dÉn ®Õn bµi to¸n gi¶i sai. ThÕ nh­ng kh«ng dÔ dµng g× häc sinh nhËn ra b­íc biÕn ®æi cña m×nh lµ sai lÇm.

VÝ dô 3: Gi¶i ph­¬ng tr×nh:
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Cã häc sinh thay c¬ sè vµ biÕn ®æi nh­ sau:
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tøc
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TiÕp tôc biÕn ®æi vµ rót gän ta ®­îc: 
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Hái:  x = 16 cã lµ nghiÖm duy nhÊt kh«ng?  


 Thùc tÕ th× x = 1 còng lµ ®¸p sè cña bµi to¸n.


Hái: VËy ë b­íc biÕn ®æi nµo cã vÊn ®Ò?


C©u hái nµy buéc häc sinh ph¶i ph©n tÝch tõng b­íc trong qu¸ tr×nh gi¶i ®Ó t×m ra vÊn ®Ò: Häc sinh hiÓu râ ë tõng b­íc sù biÕn ®æi ®­îc dùa vµo ®Þnh nghÜa, ®Þnh lý, hÖ qu¶ nµo.

ë b­íc 1 dùa vµo hÖ qu¶ 
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, ë b­íc 2 dùa vµo ®Þnh lý 
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, ë b­íc 3 dùa vµo ®Þnh nghÜa hµm sè logarit vµ lòy thõa hai vÕ. Nh­ng l¹i khã kh¨n t×m ra nguyªn nh©n sai lÇm ë b­íc biÕn ®æi nµo. Gi¸o viªn cÇn gióp häc sinh xem xÐt, kiÓm tra sù biÕn ®æi ë tõng b­íc.

Ph©n tÝch qu¸ tr×nh gi¶i ë b­íc 1, khi thay c¬ sè vµ biÕn ®æi thµnh ph­¬ng tr×nh (6) ta ®· co hÑp kho¶ng x¸c ®Þnh cña hµm sè: Tõ ban ®Çu x > 0 vµ 
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 mµ ph¹m vi thu nhá l¹i võa ®óng nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh ban ®Çu. Nh­ vËy, v× xem th­êng ph­¬ng tr×nh biÕn ®æi mµ g©y nªn thu hÑp kho¶ng x¸c ®Þnh, dÉn ®Õn bá sãt nghiÖm, ®ã lµ mét biÓu hiÖn cô thÓ t­ duy kh«ng chÆt chÏ trong qu¸ tr×nh biÕn ®æi. CÇn ph¶i kh¾c phôc sai lÇm nµy nh­ thÕ nµo?

- H­íng 1: Thö gi¸ trÞ lµm co hÑp kho¶ng x¸c ®Þnh vµo ph­¬ng tr×nh ban ®Çu, t×m l¹i nghiÖm bÞ mÊt (nÕu cã).


Thay x = 1 vµo ph­¬ng tr×nh ®· cho thÊy tháa m·n. VËy ph­¬ng tr×nh cã hai nghiÖm x = 1 vµ x = 16.

- H­íng 2: T×m c¸ch biÕn ®æi kh¸c kh«ng lµm thay ®æi kho¶ng x¸c ®Þnh. Ch¼ng h¹n: NÕu dïng c¸ch thay ®æi c¬ sè logarit th«ng th­êng th× kh«ng lµm thay ®æi kho¶ng ®Þnh nghÜa, nªn sÏ kh«ng bá sãt nghiÖm. Ph­¬ng tr×nh ban ®Çu cã thÓ biÕn ®æi nh­ sau:
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X¶y ra hai tr­êng hîp:


Tr­êng hîp 1:
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Tr­êng hîp 2:
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KiÓm tra l¹i thÊy 
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 tháa m·n ph­¬ng tr×nh ®· cho. VËy ph­¬ng tr×nh cã hai nghiÖm 
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2.2.3. RÌn kü n¨ng gi¶i ph­¬ng tr×nh th«ng qua ®¸nh gi¸ gi¸ trÞ c¸c biÓu thøc thµnh phÇn


Cã nhiÒu bµi to¸n gi¶i ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh b»ng c¸ch ®¸nh gi¸ gi¸ trÞ c¸c biÓu thøc thµnh phÇn cho ta kÕt qu¶ nhanh chãng, dÔ dµng mµ c¸c c¸ch lµm kh¸c cã thÓ bÕ t¾c hoÆc khã kh¨n, phøc t¹p h¬n. ViÖc ®¸nh gi¸ gi¸ trÞ c¸c biÓu thøc thµnh phÇn cã thÓ dùa trªn tam thøc bËc hai, c¸c tÝnh chÊt cña bÊt ®¼ng thøc, c¸c bÊt ®¼ng thøc c¬ b¶n... ë ®©y chóng t«i muèn ®Ò cËp ®Õn kü n¨ng ®¸nh gi¸ trÞ c¸c biÓu thøc thµnh phÇn dùa trªn ®Æc ®iÓm, tÝnh chÊt cña c¸c hµm sè thµnh phÇn cã mÆt trong ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh.


Ph¶i kh¼ng ®Þnh r»ng kh«ng ph¶i bµi to¸n nµo còng gi¶i ®­îc b»ng ph­¬ng ph¸p ®¸nh gi¸. Tïy thuéc vµo ®Æc ®iÓm tõng d¹ng, tõng biÓu thøc thµnh phÇn. CÇn rÌn cho häc sinh cã “con m¾t nh×n to¸n häc” nh¹y bÐn vµ tinh tÕ khi ®øng tr­íc mét bµi to¸n, xem xÐt mèi quan hÖ gi÷a c¸c gi¸ trÞ cña c¸c biÓu thøc thµnh phÇn.

VÝ dô 1: Gi¶i ph­¬ng tr×nh:   
[image: image255.wmf](
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Míi nh×n ph­¬ng tr×nh thÊy h×nh thøc r¾c rèi: VÕ ph¶i lµ tæng hai hµm sè mò vµ vÕ tr¸i l¹i lµ hµm l­îng gi¸c phøc t¹p, häc sinh th­êng kh«ng khái hoang mang, bÕ t¾c. Gi¸o viªn cÇn gióp häc sinh nghiªn cøu ®Æc ®iÓm cña tõng biÓu thøc thµnh phÇn, t×m tËp gi¸ trÞ cña chóng trªn tËp x¸c ®Þnh .

Hái: T×m ®iÒu kiÖn cña ph­¬ng tr×nh?

Hái: §¸nh gi¸ gi¸ trÞ cña vÕ ph¶i trªn 
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 hay t×m tËp gi¸ trÞ cña hµm thµnh phÇn 
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Ta cã:   
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DÊu b»ng x¶y ra khi 
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 tøc lµ x = 0.
Hái: TiÕp tôc ®¸nh gi¸ gi¸ trÞ cña vÕ tr¸i trªn 
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Do x = 0 th× 
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, v× vËy x = 0 lµ gi¸ trÞ duy nhÊt lµm cho gi¸ trÞ hai vÕ b»ng nhau.


Gi¸o viªn cÇn chØ cho häc sinh thÊy: cã nh÷ng ph­¬ng tr×nh cùc kú phøc t¹p, sau khi cè g¾ng huy ®éng tÊt c¶ nh÷ng ph­¬ng ph¸p quen thuéc vÉn kh«ng ®em ®Õn lêi gi¶i khi ®ã ta thö nghÜ tíi con ®­êng ®¸nh gi¸ gi¸ trÞ c¸c biÓu thøc thµnh phÇn. C¬ së ®Ó ta nghÜ ®Õn con ®­êng nµy lµ nhËn thÊy hai vÕ rÊt kh¸c biÖt vÒ tÝnh chÊt, chóng cã chøa c¸c phÐp to¸n phøc t¹p vµ cã vÎ nh­ gi¸ trÞ cña tõng vÕ cã xu h­íng kh«ng v­ît qu¸, kh«ng bÐ thua mét sè nµo ®ã.

VÝ dô 2: Gi¶i ph­¬ng tr×nh: 
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(2)


Nh×n vµo ph­¬ng tr×nh häc sinh kh«ng khái ¸i ng¹i, kh«ng biÕt lùa chän ph­¬ng ph¸p nµo ®Ó gi¶i. §©y lµ ph­¬ng tr×nh v« tû mµ bËc cña c¨n thøc ë biÓu thøc thµnh phÇn l¹i kh¸c nhau, kh«ng thÓ khö dÊu c¨n b»ng biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng. Nh­ng nÕu ®Ó ý, nhËn thÊy 
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 lµ nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh. VËy ngoµi 
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 ra, ph­¬ng tr×nh cßn nghiÖm nµo kh¸c kh«ng?


Lóc nµy cÇn huy ®éng kü n¨ng ®¸nh gi¸ gi¸ trÞ c¸c biÓu thøc thµnh phÇn ë häc sinh. Xem xÐt kü cµng h¬n, nhËn thÊy bËc cña Èn x d­íi dÊu c¨n lµ bËc ch½n nªn khi xÐt 
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, cã thÓ thay viÖc xÐt 3 tr­êng hîp 
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 b»ng viÖc xÐt gép 
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Tr­êng hîp 1: 
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LÊy (3) céng víi (4) ta ®­îc:
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 Ph­¬ng tr×nh (2) v« nghiÖm.

Tr­êng hîp 2:
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Céng (5) vµ (6) ta cã: 
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 Ph­¬ng tr×nh (2) v« nghiÖm.


VËy ph­¬ng tr×nh cã hai nghiÖm lµ 
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TÊt nhiªn kh«ng ph¶i bµi to¸n nµo ta còng t×m ngay ®­îc sù ®èi lËp cña c¸c biÓu thøc thµnh phÇn mµ cÇn ph¶i biÕn ®æi linh ho¹t khi xem xÐt chóng víi c¸c ®iÒu kiÖn kÌm theo (xÐt trªn tËp x¸c ®Þnh) míi hy väng thµnh c«ng.


Cã nh÷ng bµi to¸n viÖc ta ý thøc ®­îc khã cã thÓ gi¶i ®­îc b»ng c¸ch biÕn ®æi th«ng th­êng, ta nghÜ tíi con ®­êng kh«ng mÉu mùc ®ã lµ "®¸nh gi¸" thö ¸p dông vµo ph­¬ng tr×nh ®ã xem sao. ViÖc lµm nµy, ®«i khi chØ mang tÝnh mß mÉm, dù ®o¸n chø ch­a ®¶m b¶o thµnh c«ng.


Cã hµng líp c¸c bµi to¸n mµ viÖc gi¶i chóng cã nhiÒu c¸ch kh¸c nhau, thËm chÝ cã c¶ thuËt gi¶i ®Ó gi¶i tõng d¹ng to¸n ®ã, nh­ng ®èi víi tõng bµi cô thÓ nÕu ta chÞu khã xem xÐt sù biÓu hiÖn c¸c mèi liªn hÖ gi÷a c¸c yÕu tè t¹o nªn bµi to¸n, t×m ®­îc sù ®èi lËp t­¬ng ®èi, gi÷a c¸c biÓu thøc thµnh phÇn, sù t­¬ng øng gi÷a c¸c gi¸ trÞ  cña c¸c biÓu thøc ®ã víi ®iÒu kiÖn cña bµi to¸n vµ sù t­¬ng øng gi÷a c¸c gi¸ trÞ cña Èn x víi gi¸ trÞ cña c¸c biÓu thøc khi ®¸nh gi¸, ta cã thÓ nhanh chãng t×m ra ®¸p sè cña bµi to¸n.

VÝ dô 3: T×m tÊt c¶ c¸c tham sè m ®Ó bÊt ph­¬ng tr×nh sau cã nghiÖm:
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Lêi gi¶i: BiÕn ®æi 
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§Ó ý trong 
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image279.wmf](

)

8

VT4

Þ£


MÆt kh¸c: 
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Do ®ã:
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VËy (7) cã nghiÖm khi vµ chØ khi 
[image: image282.wmf]m4
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ViÖc ®¸nh gi¸ gi¸ trÞ c¸c biÓu thøc thµnh phÇn cÇn dùa vµo c¸c gi¸ trÞ cùc trÞ, tËp gi¸ trÞ cña hµm thµnh phÇn, ngoµi ra cßn lîi dông tÝnh ®¬n ®iÖu, tÝnh ch½n lÎ cña c¸c hµm thµnh phÇn. Ch¼ng h¹n nh­ vÝ dô trªn ®· lîi dông tÝnh ®ång biÕn, nghÞch biÕn cña hµm sè mò (Hµm sè 
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 ®ång biÕn trªn 
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 khi a > 1, nghÞch biÕn trªn 
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 khi 0 < a <1).

VÝ dô 4: Gi¶i ph­¬ng tr×nh: 

[image: image286.wmf]2

x

1cosx

2

-=




(9)


BiÕn ®æi ph­¬ng tr×nh 
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. Râ rµng, kh«ng thÓ gi¶i ph­¬ng tr×nh b»ng c¸ch biÕn ®æi th«ng th­êng. VÕ ph¶i lµ h»ng sè cßn vÕ tr¸i lµ tæng cña mét hµm l­îng gi¸c vµ mét hµm ®a thøc. Lµm thÕ nµo ®Ó chóng s¸t l¹i gÇn nhau? Ta nghÜ tíi viÖc ®¸nh gi¸ gi¸ trÞ cña vÕ tr¸i xem sao?


§Æt 
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ViÖc ®¸nh gi¸ gi¸ trÞ cña vÕ tr¸i chÝnh lµ viÖc t×m tËp gi¸ trÞ cña hµm f(x) trªn 
[image: image289.wmf]¡

. Tuy nhiªn nÕu ®Ó ý ta nhËn thÊy: f(x) = f(-x); 
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ThËt vËy, ta cã: 
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image295.wmf](
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image298.wmf]x0
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 lµ nghiÖm duy nhÊt cña ph­¬ng tr×nh.

VÝ dô 5: Gi¶i ph­¬ng tr×nh:
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§­êng lèi chung ®Ó gi¶i c¸c ph­¬ng tr×nh v« tû lµ thùc hiÖn c¸c phÐp biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng, nh­ng víi bµi to¸n cô thÓ nµy th× viÖc vËn dông ®­êng lèi ®ã sÏ rÊt phøc t¹p. 


Lîi dông tÝnh chÊt cña hµm sè, ®¸nh gi¸ gi¸ trÞ cña vÕ ph¶i xem sao?


XÐt hµm sè 
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.Ta cã thÓ thÊy ngay ®­îc c¸c tÝnh chÊt sau:


- MiÒn x¸c ®Þnh cña hµm sè f(x) lµ: 
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- f(x) lµ hµm sè ch½n v× f(x) = f(-x). V× vËy ta h·y xÐt víi mäi x: 
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Tõ ®ã: 
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 cho nªn víi mäi x: 
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 ph­¬ng tr×nh v« nghiÖm. Do tÝnh chÊt ch½n cña hµm sè f(x) nªn ta suy ra víi mäi x: 
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 ph­¬ng tr×nh còng v« nghiÖm. 


Lêi gi¶i ng¾n gän cña bµi to¸n cã ®­îc do ta khai th¸c ®óng tÝnh chÊt cña hµm sè f(x) cã mÆt trong bµi to¸n.

VÝ dô 6: Gi¶i ph­¬ng tr×nh: 
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(10)


NhËn thÊy x = 2 lµ nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh. Thùc hiÖn phÐp biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng:
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Lîi dông tÝnh chÊt cña hµm sè mò, ®¸nh gi¸ trÞ cña VT khi x > 2 vµ x < 2

ta thÊy:

Víi x < 2: 
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            (v× 0 < a <1 hµm  sè y = ax     

nghÞch biÕn).

Nªn 
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image312.wmf]Þ

 Ph­¬ng tr×nh (11) kh«ng cã nghiÖm 
x < 2.

T­¬ng tù xÐt x > 2: 
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Do ®ã x = 2 lµ nghiÖm duy nhÊt cña ph­¬ng tr×nh.


VÝ dô 7: Gi¶i ph­¬ng tr×nh  
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Râ rµng kh«ng thÓ gi¶i ®­îc b»ng biÕn ®æi th«ng th­êng. H·y ®¸nh gi¸ trÞ cña c¸c biÓu thøc thµnh phÇn trªn :


VP = 
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Cã kÕt luËn g× vÒ nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh ? (Ph­¬ng tr×nh v« nghiÖm)

2.2.4. RÌn kü n¨ng chuyÓn ®æi ng«n ng÷, c¸ch ph¸t biÓu bµi to¸n

Trong khi tiÕn hµnh gi¶i ph­¬ng tr×nh, ng­êi ta th­êng biÕn ®æi, ®­a vÒ nh÷ng ph­¬ng tr×nh ®¬n gi¶n h¬n vµ cuèi cïng dÉn ®Õn mét ph­¬ng tr×nh ®· biÕt c¸ch gi¶i. 

Tuy nhiªn nÕu hiÓu tõ "biÕn ®æi" theo nghÜa th«ng th­êng, thuÇn tóy th×  kh«ng ph¶i sù biÕn ®æi nµo còng dÉn ®Õn ph­¬ng tr×nh ®¬n gi¶n h¬n vµ ®· cã c¸ch gi¶i. RÊt nhiÒu tr­êng hîp c¸ch lµm ®ã kh«ng ®em l¹i kÕt qu¶ g×, do viÖc tÝnh to¸n dÉn ®Õn v« cïng phøc t¹p, bµi to¸n dÉn ®Õn kh«ng r¬i vµo tr­êng hîp ®Æc biÖt quen biÕt râ rµng nµo c¶. B»ng c¸ch "biÕn ®æi" theo nghÜa réng, ph¸t biÓu l¹i bµi to¸n mµ víi c¸ch ph¸t biÓu nµy, bµi to¸n míi hoµn toµn t­¬ng ®­¬ng víi bµi to¸n ban ®Çu nh­ng d­íi d¹ng dÔ hiÓu, cho ta c¸ch gi¶i bµi to¸n tù nhiªn vµ ®¬n gi¶n.


ViÖc chuyÓn ®æi c¸ch ph¸t biÓu bµi to¸n ®­a vÒ bµi to¸n t­¬ng ®­¬ng bao hµm sù biÕn ®æi ®¹i sè hoÆc l­îng gi¸c, phÐp thÕ, Èn sè phô, b»ng c¸ch chuyÓn ®æi tõ ng«n ng÷ to¸n häc nµy sang ng«n ng÷ to¸n häc kh¸c (®¹i sè, h×nh häc, gi¶i tÝch, tæ hîp ...).


ë ®©y chóng t«i quan t©m nhiÒu ®Õn viÖc chuyÓn ®æi c¸ch ph¸t biÓu bµi to¸n ban ®Çu sang bµi to¸n míi t­¬ng ®­¬ng víi nã, b»ng c¸ch ®Æt Èn phô, ®©y còng lµ c¸ch th­êng gÆp khi gi¶i ph­¬ng tr×nh.

VÝ dô 1: T×m m ®Ó ph­¬ng tr×nh sau cã nghiÖm:
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Lêi gi¶i ch­a ®óng:

§iÒu kiÖn: 
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§Æt 
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Ph­¬ng tr×nh (1) trë thµnh:
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§iÒu kiÖn ®Ó ph­¬ng tr×nh cã nghiÖm lµ:
 
[image: image322.wmf]m2

³

.

Hai t×nh huèng cã thÓ x¶y ra:


Thø nhÊt: Häc sinh cã ý t×m hiÓu miÒn biÕn thiªn cña u ®Ó tõ ®ã biÕt r»ng t­¬ng øng víi u nµo sÏ cã x nh­ng rÊt tiÕc v× hä ®· kh«ng gi¶i quyÕt ®­îc ®iÒu ®ã cho nªn kh«ng thiÕt lËp ®­îc sù t­¬ng øng.


Thø hai: Häc sinh sÏ kh«ng nghÜ ®Õn ®iÒu ®ã, kh«ng ý thøc ®­îc quy luËt r»ng mçi x th× t­¬ng øng v¬i mét u nh­ng cã thÓ mét u nµo ®ã sÏ kh«ng cã x nµo c¶.

Rót cuéc ®¸p sè còng lµ 
[image: image323.wmf]m2
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 nh­ng muèn gi¶i ®óng th× ph¶i bæ sung thªm ®o¹n sau:

Víi u0 > 0 th× 
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Víi 
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Tõ hai tr­êng hîp trªn suy ra: Mäi u ®Òu tån t¹i x. Bµi to¸n quy vÒ t×m m ®Ó ph­¬ng tr×nh 
[image: image331.wmf]2
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 (Èn u) cã nghiÖm.

Thùc ra bµi to¸n trªn nÕu kh¾c s©u mèi quan hÖ gi÷a Èn cò vµ Èn míi, lµm cho häc sinh lu«n ý thøc t×m ®iÒu kiÖn cho Èn phô u khi biÕt miÒn x¸c ®Þnh cña x lµ 
[image: image332.wmf](
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. §ång thêi ý thøc ®ùoc sù t­¬ng quan gi÷a tÝnh cã nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh ban ®Çu víi ph­¬ng tr×nh sau khi chuyÓn ®æi, tr¸nh thãi quen ¸p ®Æt yªu cÇu bµi to¸n ®èi víi Èn ban ®Çu sang ¸p dông cho Èn phô th× bµi to¸n trªn cßn cã c¸ch gi¶i kh¸c (dÜ nhiªn trong bµi to¸n nµy viÖc t×m ®iÒu kiÖn cho Èn phô kh«ng dÔ dµng g× nªn chän c¸ch lµm ë trªn vÉn h¬n).


ViÖc chuyÓn ®æi c¸ch ph¸t biÓu bµi to¸n vÒ bµi to¸n t­¬ng ®­¬ng b»ng c¸ch ®Æt Èn phô, cÇn rÌn cho häc sinh thãi quen ®Æt ®iÒu kiÖn cho Èn phô cã lËp luËn, cã c¨n cø chÆt chÏ, tr¸nh ®­a ra nh÷ng nhËn ®Þnh vÒ ®iÒu kiÖn cña Èn phô mét c¸ch c¶m tÝnh thiÕu c¬ së chÆt chÏ nh­ 
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 th× ®iÒu kiÖn lµ t > 0 v× t lµ hµm sè mò hay 
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 víi x > 0 th× t > 0 v× t lµ tæng cña hai sè d­¬ng...


Cè nhiªn trong c¸c bµi to¸n gi¶i ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh kh«ng chøa tham sè th× viÖc ®Æt ®iÒu kiÖn ®óng cho Èn phô chØ gióp ta lo¹i bá tr­êng hîp v« nghiÖm chø kh«ng dÉn ®Õn nh÷ng sai lÇm trong khi gi¶i to¸n.


Song, ®èi víi nh÷ng bµi to¸n chøa tham sè th× viÖc ®Æt ®óng ®iÒu kiÖn cho Èn phô cã tÝnh chÊt tiªn quyÕt ®èi víi viÖc gi¶i ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh ®· cho. 

Trong tr­êng hîp nµy, nÕu ta lê ®i viÖc ®Æt ®iÒu kiÖn cho Èn phô hoÆc ®Æt cã ®iÒu kiÖn cho Èn phô nh­ng kh«ng chÝnh x¸c (®iÒu kiÖn cña Èn phô qu¸ réng hoÆc qu¸ hÑp) ®Òu dÉn ®Õn viÖc gi¶i bµi to¸n sai ngay tõ b­íc ®Çu khi chuyÓn ®æi bµi to¸n thËm chÝ bÕ t¾c kh«ng t×m ra ®­îc h­íng gi¶i. 

VÝ dô 2: X¸c ®Þnh m ®Ó ph­¬ng tr×nh sau cã nghiÖm:
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(3)

Lêi gi¶i ch­a ®óng: §Æt 
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. §iÒu kiÖn t > 0 (v× t lµ hµm sè mò).


Khi ®ã ph­¬ng tr×nh cã d¹ng:
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(4)

Bµi to¸n chuyÓn vÒ t×m m ®Ó (4) cã nghiÖm t > 0. X¶y ra c¸c tr­êng hîp sau:


Tr­êng hîp 1: 
[image: image338.wmf]m20m2

-=Û=





[image: image339.wmf](

)

1

46t20t0

3

Û--=Û=-<

. Do ®ã ph­¬ng tr×nh v« nghiÖm.


Tr­êng hîp 2: 
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 (3) cã nghiÖm 
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 (4) cã nghiÖm t > 0

  
Kh¶ n¨ng 1: (4) cã mét nghiÖm t > 0 
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Kh¶ n¨ng 2: (4) cã hai nghiÖm t > 0:
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Do ®Æt ®iÒu kiÖn cho Èn phô ch­a thËt chÝnh x¸c nªn ch­a thiÕt lËp ®­îc sù t­íng øng gi÷a t vµ x, t > 0 chØ lµ ®iÒu kiÖn hÑp, bëi thùc chÊt ®iÒu kiÖn cho t ph¶i lµ 
[image: image344.wmf]t2

³

 nªn viÖc chuyÓn ®æi bµi to¸n ban ®Çu vÒ bµi to¸n theo Èn phô kh«ng t­¬ng ®­¬ng. V× vËy, lµm viÖc víi bµi to¸n trªn Èn phô kh«ng gi¶i quyÕt ®­îc vÊn ®Ò ®Æt ra.


Sau khi ®Æt ®óng ®iÒu kiÖn cña Èn phô 
[image: image345.wmf]t2

³

 th× bµi to¸n chuyÓn vÒ t×m m ®Ó (4) cã nghiÖm 
[image: image346.wmf]t2

³

. Kh«ng khã kh¨n khi häc sinh gi¶i quyÕt bµi to¸n míi nµy cho ®¸p sè 
[image: image347.wmf]2m9

<£

.


NÕu kh«ng ý thøc ®­îc mèi quan hÖ gi÷a miÒn biÕn thiªn cña Èn phô víi miÒn x¸c ®Þnh x cña bµi to¸n, l·ng quªn ®iÒu kiÖn cña Èn phô th× häc sinh sÏ lóng tóng khi chuyÓn ®æi bµi to¸n hoÆc gi÷ nguyªn yªu cÇu bµi to¸n tõ Èn ban ®Çu ¸p ®Æt sang bµi to¸n ®èi víi Èn phô tøc lµ chuyÓn ®æi sai bµi to¸n. Ch¼ng h¹n nh­ vÝ dô 3, häc sinh l·ng quªn ®iÒu kiÖn cña t nªn cho r»ng (3) cã nghiÖm t­¬ng ®­¬ng víi (4) cã nghiÖm.


CÇn lµm râ mèi quan hÖ hai chiÒu gi÷a Èn vµ Èn míi, viÖc t×m ®iÒu kiÖn cho Èn míi 
[image: image348.wmf](
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 chÝnh lµ viÖc t×m tËp gi¸ trÞ cña hµm 
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 víi mäi x thuéc miÒn x¸c ®Þnh cu¶ bµi to¸n. C¸ch v¹n n¨ng ®Ó t×m tËp gi¸ trÞ cña hµm 
[image: image350.wmf](
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 lµ dïng ®¹o hµm nh­ng tïy tõng bµi cô thÓ mµ ta cã thÓ cã c¸ch lµm ng¾n gän h¬n nh­ ¸p dông c¸c bÊt ®¼ng thøc c¬ b¶n, tÝnh chÊt cña bÊt ®¼ng thøc, cña hµm sè mò, tam thøc bËc hai...


CÇn  rÌn cho häc sinh ý thøc ®­îc sù t­¬ng øng gi÷a yªu cÇu cña bµi to¸n ban ®Çu vµ  bµi to¸n sau khi chuyÓn ®æi.

VÝ dô 3: T×m m ®Ó ph­¬ng tr×nh:
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(5)

cã 4 nghiÖm ph©n biÖt.

Häc sinh nhËn xÐt x = 0 kh«ng ph¶i lµ nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh (5) nªn chia c¶ hai vÕ cña ph­¬ng tr×nh cho 
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, ta ®­îc:
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§Ó tiÕn hµnh gi¶i ph­¬ng tr×nh häc sinh ®Æt Èn phô 
[image: image354.wmf]1
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, ®iÒu kiÖn 
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§­îc: 
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(6)

VÊn ®Ò ®Æt ra lµ ®Ó (5) cã 4 nghiÖm ph©n biÖt th× (6) cã bao nhiªu nghiÖm? Tháa m·n ®iÒu kiÖn g×?


Häc sinh ph¶i nhËn thøc ®­îc mçi x th× t­¬ng øng víi mét t nh­ng ng­îc l¹i th× thÕ nµo?


Víi mçi t th× cã thÓ kh«ng cã x nµo (khi 
[image: image357.wmf]t2
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), cã thÓ cã mét x            (khi t = 2), cã thÓ cã hai x ph©n biÖt (khi 
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), c¬ së cã kÕt luËn nµy tõ viÖc ®Æt Èn phô 
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 khi nµo cã nghiÖm, v« nghiÖm.


Häc sinh n¾m b¾t ®­îc mèi quan hÖ t¸c ®éng qua l¹i gi÷a sè nghiÖm ph­¬ng tr×nh (5) vµ sè nghiÖm ph­¬ng tr×nh (6) kh«ng nh÷ng gi¶i quyÕt tèt bµi to¸n trªn mµ cßn gi¶i quyÕt ®­îc c¸c bµi to¸n nh­: T×m m ®Ó ph­¬ng tr×nh v« nghiÖm, cã mét nghiÖm, cã hai nghiÖm ph©n biÖt, cã ba nghiÖm ph©n biÖt. §ång thêi cã thÓ tæng qu¸t hãa bµi to¸n. Quay trë l¹i bµi to¸n trªn: Häc sinh nhËn thøc ®­îc sù t­¬ng øng mçi nghiÖm t cña (6) mµ 
[image: image362.wmf]t2

>

 ta ®­îc hai nghiÖm ph©n biÖt cña (5). Do ®ã ®Ó (5) cã bèn nghiÖm ph©n biÖt th× (6) cã 2 nghiÖm ph©n biÖt t1, t2 sao cho 
[image: image363.wmf]1
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Bµi to¸n trë vÒ t×m m ®Ó (6) cã 2 nghiÖm ph©n biÖt t1, t2 sao cho 
[image: image365.wmf]1
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 vµ 
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. PhÇn viÖc cßn l¹i häc sinh gi¶i quyÕt bµi to¸n cÇn huy ®éng kiÕn thøc vÒ tam thøc bËc hai.


CÇn rÌn cho häc sinh kü n¨ng chuyÓn ®æi tõ ng«n ng÷ th«ng th­êng sang ng«n ng÷ to¸n häc


Tõ viÖc ph¸t biÓu bµi to¸n b»ng ng«n ng÷ th«ng th­êng sang ph¸t biÓu bµi to¸n b»ng c«ng thøc, b»ng ký hiÖu to¸n häc vµ ng­îc l¹i. §iÒu nµy kh«ng chØ cÇn khi gi¶ng d¹y to¸n ph­¬ng tr×nh , cho häc sinh thÊy ®­îc sù øng dông thùc tÕ cña lý thuyÕt ph­¬ng tr×nh trong khoa häc vµ ®êi sèng mµ cßn gióp häc sinh lÜnh héi tèt c¸c phÇn kiÕn thøc kh¸c, n¾m b¾t c¸c kh¸i niÖm, ®Þnh lý ë d¹ng lêi vµ ë d¹ng c«ng thøc to¸n häc.


ViÖc "phiªn dÞch" mét vÊn ®Ò tõ ng«n ng÷ th«ng th­êng sang ng«n ng÷ to¸n häc vµ ng­îc l¹i, gióp häc sinh n¾m v÷ng kiÕn thøc h¬n ®ång thêi gióp cho viÖc h×nh thµnh c¸c liªn t­ëng thuËn vµ c¸c liªn t­ëng nghÞch ë häc sinh.


Thùc ra viÖc rÌn häc sinh kü n¨ng chuyÓn ®æi ng«n ng÷ tõ ng«n ng÷ th«ng th­êng sang ng«n ng÷ to¸n häc khi d¹y häc ph­¬ng tr×nh chÝnh lµ viÖc lµm kÕt hîp gi÷a  d¹y häc gi¶i ph­¬ng tr×nh vµ d¹y häc gi¶i to¸n b»ng c¸ch lËp tr×nh. 

Theo NguyÔn B¸ Kim kh©u mÊu chèt lµ d¹y cho häc sinh biÕt lËp ph­¬ng tr×nh xuÊt ph¸t tõ t×nh huèng thùc tÕ cña bµi to¸n, cÇn xo¸y vµo rÌn luyÖn cho häc sinh hai kh¶ n¨ng sau:


- RÌn luyÖn cho häc sinh kh¶ n¨ng ph¸t hiÖn nh÷ng hÖ thøc gi÷a nh÷ng ®¹i l­îng.


- RÌn luyÖn cho häc sinh kh¶ n¨ng sö dông nh÷ng biÓu thøc chøa biÕn ®Ó biÓu thÞ nh÷ng t×nh huèng thùc tÕ.


RÌn kü n¨ng chuyÓn ®æi c¸ch ph¸t biÓu bµi to¸n, cÇn lµm râ cho häc sinh x¸c ®Þnh yªu cÇu cña bµi to¸n tr­íc vµ sau khi biÕn ®æi, dùa trªn phÐp biÕn ®æi ®ã lµ t­¬ng ®­¬ng hay hÖ qu¶.
VÝ dô 4: T×m m ®Ó ph­¬ng tr×nh sau cã nghiÖm:
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B»ng viÖc chuyÓn vÕ vµ b×nh ph­¬ng hai vÕ, ®­a vÒ ph­¬ng tr×nh:
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Häc sinh ph¶i x¸c ®Þnh ®­îc ph­¬ng tr×nh (7) cã nghiÖm kh«ng t­¬ng ®­¬ng víi ph­¬ng tr×nh (8) cã nghiÖm, nghiÖm cña (7) lµ nghiÖm cña (8) nh­ng ng­îc l¹i kh«ng lu«n ®óng, v× phÐp biÕn ®æi lµ phÐp biÕn ®æi hÖ qu¶. Nh­ vËy, ý thøc ®­îc ®iÒu nµy häc sinh míi chuyÓn ®æi ®óng: §Ó ph­¬ng tr×nh (7) cã nghiÖm th× (8) ph¶i cã nghiÖm 
[image: image369.wmf]xm

³-

. Ngoµi ra cÇn rÌn cho häc sinh kü n¨ng chuyÓn ®æi bµi to¸n tõ bµi to¸n thuËn sang bµi to¸n nghÞch vµ ng­îc l¹i, sù chuyÓn ®æi ®ã ph¶i ®Çy ®ñ vµ triÖt ®Ó.


ViÖc chuyÓn ®æi tõ bµi to¸n thuËn sang bµi to¸n ng­îc vµ ng­îc l¹i gióp ta gi¶i quyÕt nhiÒu bµi to¸n dÔ dµng, ®¬n gi¶n h¬n. Nh­ng cÇn ph¶i gióp häc sinh ý thøc ®­îc sù chuyÓn ®æi ®ã ph¶i ®óng vµ ®Çy ®ñ, nhiÒu häc sinh m¾c ph¶i sai lÇm khi chuyÓn ®æi do kh«ng n¾m v÷ng lý thuyÕt mÖnh ®Ò hoÆc ¸p dông kh«ng ®óng.

VÝ dô 5: §Þnh m ®Ó bÊt ph­¬ng tr×nh sau v« nghiÖm:
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NhiÒu häc sinh cho r»ng: Bµi to¸n ng­îc cña bµi to¸n trªn lµ "§Þnh m ®Ó 
[image: image371.wmf](
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 cã nghiÖm". Hä lý gi¶i phñ ®Þnh cña f(x) < 0 lµ 
[image: image372.wmf](
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, phñ ®Þnh cña v« nghiÖm lµ cã nghiÖm. Hä ®· m¾c sai lÇm vÒ néi dung suy luËn khi ghÐp chóng l¹i (Bµi to¸n 
[image: image373.wmf](
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 cã nghiÖm cho ®¸p sè m > -2, cßn bµi to¸n f(x) < 0 v« nghiÖm cho ®¸p sè m > 1).


2.2.5. RÌn kü n¨ng gi¶i ph­¬ng tr×nh th«ng qua xÐt sù biÕn thiªn cña hµm sè


NhiÒu bµi to¸n viÖc biÕn ®æi chóng mét c¸ch ch©n ph­¬ng ®Ó t×m ra lêi gi¶i gÆp nhiÒu khã kh¨n, phøc t¹p nh­ng nÕu dïng c«ng cô ®¹o hµm xÐt sù biÕn thiªn cña hµm sè x¸c ®Þnh ®­îc tõ ph­¬ng tr×nh ®· cho, ®em l¹i kÕt qu¶ nhanh chãng, gän gµng. §Æc biÖt lµ c¸c bµi to¸n ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh chøa tham sè.

VÝ dô 1: Chøng minh r»ng víi n ch½n vµ d­¬ng, a > 3 th× ph­¬ng tr×nh: 
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(1)

v« nghiÖm.

§Ó chøng minh ph­¬ng tr×nh (1) v« nghiÖm ta cÇn chøng minh: f(x) > 0 víi mäi x hoÆc f(x) < 0 víi mäi, trong ®ã f(x) lµ vÕ tr¸i cña ph­¬ng tr×nh (1).

Do f(x) lµ ®a thøc bËc ch½n vµ n + 1 > 0, cho nªn 
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. Do ®ã ®Ó chøng minh ph­¬ng tr×nh ®· cho v« nghiÖm, ta chøng minh: f(x) > 0 víi mäi x. 
Muèn vËy ta cã thÓ chøng minh:

Víi a > 3 th× gi¸ trÞ nhá nhÊt cña f(x) lµ sè d­¬ng. Dïng c«ng cô ®¹o hµm, ta tÝnh f’(x). Ta cã: 
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ViÖc x¸c ®Þnh gi¸ trÞ nhá nhÊt cña f(x) ®­îc thÓ hiÖn trong b¶ng sau (chó ý n ch½n nªn 
[image: image377.wmf]n
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 víi mäi x).
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Dùa vµo kÕt qu¶ thu ®­îc trªn b¶ng, ta cã:
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Do a > 3 nªn 
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 tõ ®ã fnn > 0 (§iÒu ph¶i chøng minh).
Trong bµi to¸n nµy râ rµng ta kh«ng thÓ lµm ®­îc nÕu sö dông phÐp biÕn ®æi th«ng th­êng.

VÝ dô 2: Gi¶i bÊt ph­¬ng tr×nh:





[image: image380.wmf](

)

4x12x1

x8exxe8

--

->-






(2)



BiÕn ®æi bÊt ph­¬ng tr×nh vÒ d¹ng:
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(3)


ViÖc biÕn ®æi (2) vÒ (3) hÇu nh­ häc sinh lµm ®­îc nh­ng gi¶i (3) nh­ thÕ nµo? Th«ng th­êng c¸c em ®­a vÒ gi¶i hÖ:
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Gi¶i bÊt ph­¬ng tr×nh 
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 th× kh«ng cã g× ®¸ng bµn nh­ng gi¶i bÊt ph­¬ng tr×nh 
[image: image384.wmf](

)

x1

8ex00

-

-<>

 th× sao? Râ rµng kh«ng thÓ nghÜ tíi viÖc gi¶i b»ng biÕn ®æi th«ng th­êng v× vÕ tr¸i cña bÊt ph­¬ng tr×nh gåm hiÖu cña hai hµm (hµm mò vµ hµm ®a thøc) kh¸c h¼n nhau vÒ tÝnh chÊt nªn chØ cã thÓ gi¶i b»ng ph­¬ng ph¸p ®¸nh gi¸ hoÆc b»ng ph­¬ng ph¸p hµm sè. Thay v× viÖc t×m tiªu chÝ ®Ó ®¸nh gi¸, häc sinh lu«n th­êng trùc suy nghÜ vÒ t­ duy hµm sÏ nghÜ tíi viÖc xÐt sù biÕn thiªn cña hµm 
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Ta cã: 
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B¶ng biÕn thiªn:
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Tõ b¶ng biÕn thiªn ta ®­îc 
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§Õn ®©y viÖc gi¶i quyÕt bÊt ph­¬ng tr×nh (3) trë nªn ®¬n gi¶n:
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VÝ dô 3: Gi¶i ph­¬ng tr×nh:
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(4)

§èi víi bµi to¸n nµy, häc sinh cã thÓ lùa chän c¸c c¸ch lµm nh­: ®Æt Èn phô, biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng ®Ó gi¶i nh­ng víi nh÷ng häc sinh lu«n xem xÐt bµi to¸n nµy b»ng "con m¾t hµm sè" th× kh«ng chÞu dõng l¹i ë ®ã, c¸c em t×m c¸ch biÕn ®æi, xem xÐt sù biÕn thiªn cña hµm sè ®­îc x¸c ®Þnh tõ ph­¬ng tr×nh ®· cho. Tõ ®ã, cã thÓ cã nh÷ng kÕt luËn cÇn thiÕt ®Ó gi¶i quyÕt bµi to¸n.

H­íng dÉn gi¶i:
- H­íng 1: §Æt Èn phô



§iÒu kiÖn: 
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(4) trë thµnh: 
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- H­íng 2: Dïng biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng
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- H­íng 3: Dùa vµo b¶ng biÕn thiªn cña hµm sè

XÐt hµm sè: 
[image: image400.wmf]

 EMBED Equation.DSMT4  [image: image401.wmf](
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§¹o hµm: 
[image: image403.wmf](

)

'

12

fx2x10

2x1

=++>

+

 víi mäi x > -1


NhËn thÊy: 
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B¶ng biÕn thiªn:
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Tõ b¶ng biÕn thiªn suy ra x = 3 lµ nghiÖm duy nhÊt cña ph­¬ng tr×nh f(x) = 0.

VÝ dô 4: T×m ®iÒu kiÖn cña tham sè m ®Ó ph­¬ng tr×nh sau cã nghiÖm:
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H­íng dÉn t×m lêi gi¶i:

Tõ viÖc xem xÐt mèi quan hÖ gi÷a hai nhãm Èn 
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 chóng cã mèi quan hÖ víi nhau bëi hÖ thøc: 
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NhËn xÐt ®ã cho ta h­íng suy nghÜ gîi ý gi¶i quyÕt bµi to¸n b»ng c¸ch ®Æt Èn phô:
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ViÖc chuyÓn ph­¬ng tr×nh Èn x vÒ ph­¬ng tr×nh víi Èn phô t häc sinh thùc hiÖn dÔ dµng: 
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Nh­ng víi ®iÒu kiÖn 
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th× ®iÒu kiÖn cña t nh­ thÕ nµo? Cã häc sinh kh«ng ý thøc ®­îc sù t­¬ng øng gi÷a ®iÒu kiÖn cña x vµ ®iÒu kiÖn cña t nh­ng cã häc sinh ý thøc ®­îc ®iÒu nµy, l¹i lóng tóng kh«ng biÕt lµm thÕ nµo? 


Trong c¸c tr­êng hîp nµy, cÇn h­íng häc sinh t×m ®iÒu kiÖn th«ng qua xÐt sù biÕn thiªn cña hµm sè v× ®©y lµ c¸ch v¹n n¨ng phï hîp víi viÖc t×m tËp gi¸ trÞ cña hµm 
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 nµo ®ã, ®Æc biÖt víi nh÷ng hµm phøc t¹p vµ cã ®iÒu kiÖn cña x kÌm theo. XÐt hµm 
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B¶ng biÕn thiªn cña t theo x:
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Tõ b¶ng biÕn thiªn suy ra 
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. Bµi to¸n chuyÓn vÒ t×m m ®Ó (6) cã nghiÖm tháa m·n 
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Ta cã: 
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Suy ra: (6) cã nghiÖm thuéc ®o¹n 
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Nh­ vËy, ë bµi to¸n nµy sau khi x¸c ®Þnh ®­îc ph­¬ng ph¸p gi¶i bµi to¸n b»ng Èn phô, dïng b¶ng biÕn thiªn ®Ó t×m ®iÒu kiÖn cña Èn phô vµ mét lÇn n÷a dïng b¶ng biÕn thiªn ®Ó t×m tËp gi¸ trÞ cña hµm sè cho bëi Èn phô víi ®iÒu kiÖn x¸c ®Þnh cña Èn phô. Tõ ®ã gi¶i quyÕt ®­îc bµi to¸n.

VÝ dô 5: Cho bÊt ph­¬ng tr×nh: 
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§Þnh m sao cho bÊt ph­¬ng tr×nh:


a. Cã nghiÖm


b. NghiÖm ®óng víi mäi 
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H­íng dÉn t×m lêi gi¶i:

§iÒu kiÖn: 
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§Æt 
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B¶ng biÕn thiªn:


Tõ b¶ng biÕn thiªn cã kÕt luËn bµi to¸n:



a. f(x) > m cã nghiÖm 
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b. f(x) > m ®óng 
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Qua ®©y, ta thÊy ®­îc viÖc dïng b¶ng biÕn thiªn ®Ó t×m ®iÒu kiÖn Èn phô còng nh­ gi¶i quyÕt c¸c bµi to¸n vÒ ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh chøa tham sè thËt h÷u hiÖu. VËy c©u hái ®Æt ra lµ khi nµo gi¶i ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh lùa chän c«ng cô ®¹o hµm, xÐt sù biÕn thiªn cña hµm sè ®­îc x¸c ®Þnh tõ ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh ®· cho? Khi ®ã, cÇn rÌn cho häc sinh nh÷ng kü n¨ng g×?


- N¾m ®­îc kü n¨ng x¸c ®Þnh hµm sè tõ ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh ®· cho.


- N¾m ®­îc kü n¨ng thùc hiÖn c¸c b­íc cña mét bµi to¸n kh¶o s¸t sù biÕn thiªn cña hµm sè.


Cã nh÷ng bµi to¸n x¸c ®Þnh ngay ®­îc hµm sè tõ ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh vµ lîi dông sù biÕn thiªn cña hµm sè ®Ó gi¶i quyÕt bµi to¸n nh­ng còng cã nh÷ng bµi to¸n cÇn ph¶i biÕn ®æi míi x¸c ®Þnh ®­îc hµm cÇn xÐt sù biÕn thiªn ®Ó gi¶i quyÕt.

VÝ dô 6: Gi¶i hÖ ph­¬ng tr×nh:
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Xem xÐt c¸c ph­¬ng tr×nh cã mÆt trong hÖ, tõ ®ã cã thÓ ®Þnh h­íng c¸ch gi¶i. XÐt hµm sè ®¹i diÖn 
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. Do ®ã hµm sè f(t) lu«n ®ång biÕn.

HÖ ph­¬ng tr×nh cã d¹ng: 
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. V× hÖ kh«ng thay ®æi khi ho¸n vÞ vßng quanh ®èi víi x, y, z nªn cã thÓ gi¶ thiÕt 
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NÕu x > y th× 
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. M©u thuÉn.


T­¬ng tù nÕu x > z ta còng ®i ®Õn m©u thuÉn, suy ra x = y = z.

Tõ mét ph­¬ng tr×nh trong hÖ, ta cã: 
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image445.wmf](
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Ta ®­îc nghiÖm cña hÖ: 
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NhËn xÐt: XÐt hÖ ph­¬ng tr×nh cã d¹ng 
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. NÕu c¸c hµm sè f(t), g(t) cïng ®ång biÕn (hoÆc cïng nghÞch biÕn) th× lý luËn nh­ trªn, ta suy ra 
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2.3. Ph¸t triÓn t­ duy hµm cho häc sinh th«ng qua gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh


2.3.1. T×m miÒn x¸c ®Þnh cña t­¬ng øng hµm th«ng qua gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh


ViÖc t×m miÒn x¸c ®Þnh cña t­¬ng øng hµm khi gi¶i to¸n nãi chung gièng nh­ viÖc x¸c ®Þnh ®­îc ph¹m vi “lµm viÖc” cña bµi to¸n. §Æc biÖt ®èi víi kh¸i niÖm cña hµm sè ®©y lµ mét yÕu tè c¬ b¶n khi ®Ò cËp tíi kh¸i niÖm nµy. Ngoµi ra, kho¶ng gi¸ trÞ, tÝnh ®¬n ®iÖu, tÝnh ch¼n lÎ, cùc trÞ, ®å thÞ hµm sè vµ viÖc gi¶i (hÖ) ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh ®Òu lÊy miÒn x¸c ®Þnh lµm tiÒn ®Ò, lµ c¬ së ®Ó thùc hiÖn lêi gi¶i ®óng, tr¸nh nh÷ng sai lÇm ®¸ng tiÕc x¶y ra khi gi¶i to¸n. 


Theo §oµn V¨n Trung: Muèn tr¸nh ®­îc sai sãt ®Çu tiªn ph¶i hiÓu s©u s¾c vai trß rµng buéc cña miÒn x¸c ®Þnh trong khi gi¶i c¸c bµi to¸n; thø hai ph¶i thùc sù cã nÒn t¶ng kiÕn thøc v÷ng ch¾c, nhÊt lµ lµm râ ®iÒu kiÖn ¸p dông cña c¸c c«ng thøc, qui t¾c; thø ba ph¶i x¸c lËp cho m×nh mét t­ duy m¹nh mÏ vÒ miÒn x¸c ®Þnh, tøc lµ h×nh thµnh thãi quen t­ duy “hÔ thÊy ®Ò cã tham sè b»ng ch÷ th× nghÜ ngay ®Õn miÒn x¸c ®Þnh” [42, tr 252].


Bªn c¹nh viÖc h×nh thµnh ë häc sinh ý thøc t×m miÒn x¸c ®Þnh, cÇn l­u ý häc sinh “c¶nh gi¸c” khi biÕn ®æi ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh trong qu¸ tr×nh gi¶i, cã thÓ lµm thay ®æi miÒn x¸c ®Þnh (më réng hoÆc thu hÑp) dÉn ®Õn thõa hoÆc thiÕu nghiÖm.

VÝ dô 1: Gi¶i ph­¬ng tr×nh:
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(1)


Do trong ®Çu kh«ng th­êng trùc suy nghÜ t×m miÒn x¸c ®Þnh, häc sinh “mÆc nhiªn” biÕn ®æi (1) vÒ d¹ng:
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(2)

Gi¶i (2) thu ®­îc 2 nghiÖm x = 3, x = -17. Råi kÕt luËn ph­¬ng tr×nh cã 2 nghiÖm, sai lÇm nµy do kh«ng ®Æt ®iÒu kiÖn cho (1) lµ 1 < x < 7 nªn lÊy c¶ nghiÖm x = -17.

VÝ dô 2: Gi¶i ph­¬ng tr×nh:




log0,5x x2 – 14log16xx3 + 40log4x 
[image: image451.wmf]x

  = 0


ë bµi to¸n nµy mÆc dï häc sinh ý thøc ®­îc viÖc t×m miÒn x¸c ®Þnh cña ph­¬ng tr×nh:
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Nh­ng trong qu¸ tr×nh biÕn ®æi ¸p dông c«ng thøc thay c¬ sè log: 
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 v« h×nh dung thu hÑp miÒn x¸c ®Þnh.


BiÕn ®æi vÒ d¹ng: 
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Quy ®ång mÉu sè, tiÕn hµnh gi¶i thu ®­îc 2 nghiÖm x =4, x =
[image: image455.wmf]2
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 (bá sãt nghiÖm x = 1)


ViÖc h×nh thµnh ë häc sinh ý thøc t×m miÒn x¸c ®Þnh khi gi¶i ph­¬ng tr×nh nh»m t¹o ®iÒu kiÖn tiÒn ®Ò cho nh÷ng b­íc suy luËn tiÕp theo trong qu¸ tr×nh kiÕm t×m lêi gi¶i. Cã nh÷ng bµi to¸n ph­¬ng tr×nh viÖc t×m miÒn x¸c ®Þnh cho kÕt qu¶ bµi to¸n nh­ gi¶i ph­¬ng tr×nh:
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Míi nh×n vÎ cång kÒnh cña ph­¬ng tr×nh lµm ta “cho¸ng v¸ng”. Nh­ng chóng ta h·y l­u ý ®Õn ®iÒu kiÖn ®Ó ph­¬ng tr×nh cã nghÜa:
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Thay vµo ph­¬ng tr×nh ®· cho ta cã vÕ tr¸i 
[image: image458.wmf]¹

 vÕ ph¶i nªn ph­¬ng tr×nh ®· cho v« nghiÖm.


T×m miÒn x¸c ®Þnh kh«ng chØ lµ ®iÒu kiÖn ®Ó c¸c biÓu thøc trong ph­¬ng tr×nh tån t¹i, lo¹i bá ®­îc nghiÖm ngo¹i lai mµ th«ng qua viÖc t×m miÒn x¸c ®Þnh ®Þnh h­íng c¸ch gi¶i. 

VÝ dô 3: Gi¶i bÊt ph­¬ng tr×nh  
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§iÒu kiÖn: 
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              Dùa vµo ®iÒu kiÖn ta xÐt c¸c tr­êng hîp: (Tr­êng hîp 1:
[image: image461.wmf]x4

³

;
tr­êng hîp 2: 
[image: image462.wmf]x1

£

) thùc hiÖn gi¶i to¸n ta thu ®­îc kÕt qu¶ 
[image: image463.wmf]x4

³

hoÆc x = 1. Ngoµi ra trong mét sè bµi to¸n dùa vµo ®iÒu kiÖn ta lo¹i bá bít c¸c tr­êng hîp, gi¶m tÝnh phøc t¹p cña bµi to¸n. Ch¼ng h¹n gi¶i hÖ bÊt ph­¬ng tr×nh: 
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Tõ viÖc t×m tËp x¸c ®Þnh lµm c¬ së ®Ó ®¸nh gi¸ gi¸ trÞ cña c¸c biÓu thøc thµnh phÇn hoÆc xÐt tÝnh ®¬n ®iÖu cña c¸c hµm thµnh phÇn t×m ra h­íng gi¶i quyÕt bµi to¸n.

VÝ dô 4: Gi¶i hÖ ph­¬ng tr×nh 
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§iÒu kiÖn: 
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Víi ®iÒu kiÖn trªn ta thÊy: 
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TÊt nhiªn cã thÓ gi¶i bµi to¸n theo c¸c ph­¬ng ph¸p kh¸c, ch¼ng h¹n ph­¬ng ph¸p ®Æt Èn phô: 
[image: image468.wmf](
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 nh­ng ch¾c ch¾n sÏ phøc t¹p h¬n.

VÝ dô 5: Gi¶i ph­¬ng tr×nh:
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§iÒu kiÖn: 
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BiÕn ®æi ph­¬ng tr×nh ®· cho vÒ d¹ng:
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V× : 
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NhËn thÊy (3) lµ ph­¬ng tr×nh v« tû (c¨n bËc 4), nÕu luü thõa ®Ó khö dÊu c¨n th× chØ lµm t¨ng møc ®é phøc t¹p cña bµi to¸n. VËy ta thö nghÜ dùa vµo tËp x¸c ®Þnh xÐt tÝnh ®¬n ®iÖu cña c¸c hµm thµnh phÇn xem sao ?


§Æt: f(x) =1 - 
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Víi mäi 
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 th× f lµ hµm gi¶m, g lµ hµm t¨ng mµ f(1) = g(1) = 0
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 lµ nghiÖm duy nhÊt cña ph­¬ng tr×nh


ViÖc t×m chÝnh x¸c tËp x¸c ®Þnh cña ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh cã ý nghÜa ®Æc biÖt quan träng trong bµi to¸n gi¶i vµ biÖn luËn, c¸c bµi to¸n gi¶i b»ng ph­¬ng ph¸p ®Æt Èn phô, ph­¬ng ph¸p l­îng gi¸c ho¸, nhÊt lµ t×m ®iÒu kiÖn cña Èn phô trong c¸c bµi to¸n chøa tham sè (sù t­¬ng øng gi÷a x vµ t: 
[image: image476.wmf]xD
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 nµo ®ã th× 
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thuéc tËp nµo ? Tøc lµ tõ ®iÒu kiÖn cña Èn x kÐo theo ®iÒu kiÖn cña Èn phô t).

VÝ dô 6: Gi¶i ph­¬ng tr×nh:
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H­íng dÉn t×m lêi gi¶i.


- T×m tËp x¸c ®Þnh ?    
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- Tõ ®iÒu kiÖn cña x gîi cho ta gi¶i quyÕt bµi to¸n b»ng ph­¬ng ph¸p nµo? (ph­¬ng ph¸p l­îng gi¸c ho¸)


 §Æt x = sint víi  
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Thùc hiÖn lêi gi¶i: 
Ph­¬ng tr×nh trë thµnh:
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VÝ dô 7: T×m ®iÒu kiÖn cña m ®Ó ph­¬ng tr×nh sau cã nghiÖm:
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Bµi to¸n nµy ®· tõng ®­îc ®Ò cËp, tõ viÖc x¸c ®Þnh ®óng ®iÒu kiÖn 
[image: image486.wmf][
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lµm c¬ së ®Ó x¸c ®Þnh ®iÒu kiÖn Èn phô 
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 (tÊt nhiªn x¸c ®Þnh ®óng ®iÒu kiÖn ®èi víi x ch­a ch¾c ®· x¸c ®Þnh ®óng ®iÒu kiÖn ®èi víi t, nh­ng nÕu x¸c ®Þnh ®iÒu kiÖn ®èi víi x sai th× ch¾c ch¾n ®iÒu kiÖn ®èi víi t sai). Tõ ®ã chuyÓn ®æi bµi to¸n yªu cÇu ®èi víi x sang yªu cÇu ®èi víi t.


2.3.2. T×m gi¸ trÞ vµo, gi¸ trÞ ra cña mét t­¬ng øng th«ng qua gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh


Theo NguyÔn B¸ Kim, mét trong nh÷ng t­ t­ëng chñ ®¹o vÒ ph¸t triÓn t­ duy hµm ®ã lµ: TËp luyÖn cho häc sinh ph¸t hiÖn, thiÕt lËp, nghiªn cøu vµ lîi dông nh÷ng sù t­¬ng øng trong khi vµ nh»m vµo thùc hiÖn nh÷ng yªu cÇu to¸n häc.


C¸c ho¹t ®éng nh­ x¸c ®Þnh gi¸ trÞ ra khi biÕt gi¸ trÞ vµo vµ ng­îc l¹i, nhËn biÕt quy t¾c tæng qu¸t cña mét mèi liªn hÖ (trong tr­êng hîp cã thÓ) khi ®· cho cÆp gi¸ trÞ vµo vµ gi¸ trÞ ra t­¬ng øng trong mèi liªn hÖ ®ã. NhËn biÕt ®­îc ®¬n trÞ cña sù t­¬ng øng. §¸nh gi¸ ®­îc sù biÕn thiªn mong muèn ®èi víi gi¸ trÞ ra khi thay ®æi gi¸ trÞ vµo vµ ng­îc l¹i dù ®o¸n ®­îc sù phô thuéc lÉn nhau hay c¸c mèi quan hÖ nh©n qu¶... Lµ nh÷ng ho¹t ®éng ®­îc cô thÓ ho¸ tõ viÖc nghiªn cøu kü sù t­¬ng øng sau khi ®· ph¸t hiÖn vµ thiÕt lËp ®­îc sù t­¬ng øng. Trªn c¬ së ®ã lîi dông sù t­¬ng øng ®Ó gi¶i quyÕt c¸c vÊn ®Ò mµ néi bé m«n To¸n ®Æt ra.


ViÖc nªu ra c¸c bµi to¸n d­íi d¹ng yªu cÇu t×m gi¸ trÞ vµo hoÆc nh÷ng gi¸ trÞ vµo khi biÕt gi¸ trÞ ra hoÆc ®iÒu kiÖn ®èi víi gi¸ trÞ ra kh«ng nh÷ng gióp häc sinh hiÓu râ c¸c thuËt ng÷ “ph­¬ng tr×nh”, “bÊt ph­¬ng tr×nh”, “gi¶i ph­¬ng tr×nh”... mµ cßn rÌn luyÖn vµ ph¸t triÓn vÒ mÆt t­ duy hµm cho häc sinh.

VÝ dô 1: Gi¶i ph­¬ng tr×nh vµ bÊt ph­¬ng tr×nh bËc hai. H·y t×m c¸c gi¸ trÞ cña x (nh÷ng gi¸ trÞ vµo) sao cho: 
[image: image488.wmf]2
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 nhËn gi¸ trÞ 0 (gi¸ trÞ ra).


Víi nh÷ng gi¸ trÞ nµo cña x (nh÷ng gi¸ trÞ vµo) th× 
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 nhËn gi¸ trÞ lín h¬n 5? (§iÒu kiÖn ®èi víi gi¸ trÞ ra).

Khi tiÕn hµnh gi¶i ph­¬ng tr×nh 
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, tøc lµ ta ph¶i t×m c¸c gi¸ trÞ x0 (gi¸ trÞ ra) sao cho 
[image: image491.wmf](
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, cã thÓ cã nhiÒu gi¸ trÞ cña x ®Ó 
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 nªn sù t­¬ng øng nµy cã thÓ ®¬n trÞ hoÆc kh«ng ®¬n trÞ (®a trÞ).

VÝ dô 2: Gi¶i ph­¬ng tr×nh:

[image: image493.wmf]33

2x11

2

x122x

++=

+


          (1)



§iÒu kiÖn: 
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T×m mèi quan hÖ gi÷a c¸c biÓu thøc d­íi dÊu c¨n? Tõ ®ã ®­a ra c¸ch gi¶i?



§Æt 
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Lóc ®ã (1) trë thµnh:
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ViÖc ®Æt 
[image: image498.wmf]3
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 víi ®iÒu kiÖn 
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 lµ ta ®· h×nh thµnh sù t­¬ng øng gi÷a t vµ x, ®ång thêi th«ng b¸o tri thøc ph­¬ng ph¸p “quy l¹ thµnh quen” th«ng qua ph­¬ng tr×nh trung gian.


Ph­¬ng tr×nh trªn cã nghiÖm duy nhÊt x = 1 chøng tá sù t­¬ng øng gi÷a gi¸ trÞ x ®Ó 
[image: image500.wmf](
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 nhËn gi¸ trÞ b»ng 2 lµ ®¬n trÞ.
VÝ dô 3: Gi¶i ph­¬ng tr×nh: 
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Râ rµng, h×nh thøc bµi to¸n tr«ng phøc t¹p, dÔ t¹o ra sù “ngîp” nh­ng nÕu chÞu khã ®Ó ý, t×m mèi quan hÖ gi÷a 
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 víi 
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 vµ gi÷a chóng víi ph­¬ng tr×nh, ta cã h­íng gi¶i quyÕt bµi to¸n.


H­íng dÉn gi¶i:


§Æt 
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Lóc ®ã (3) trë thµnh:
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 (tho¶ m·n 
[image: image506.wmf]33
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C¸c bµi to¸n kiÓu nµy cã môc ®Ých rÌn luyÖn, båi d­ìng t­ duy hµm cho häc sinh th«ng qua viÖc t×m gi¸ trÞ ra cña mét t­¬ng øng. Ngoµi ra, cßn gãp phÇn båi d­ìng t­ duy biÖn chøng cho häc sinh, thÓ hiÖn ë quy luËt thèng nhÊt vµ ®Êu tranh gi÷a c¸c mÆt ®èi lËp, cô thÓ nÕu ta t¹m hiÓu sù thèng nhÊt thÓ hiÖn ë khuynh h­íng chung ®ã lµ nh»m vµo viÖc gi¶m bít Èn, bít sè ph­¬ng tr×nh cßn sù m©u thuÉn l¹i thÓ hiÖn ë chç t¨ng thªm Èn, t¨ng thªm sè ph­¬ng tr×nh.


NÕu khi gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh häc sinh lu«n nghÜ tíi viÖc rót bít Èn, mµ kh«ng nghÜ tíi ®iÒu ng­îc l¹i lµ t¨ng thªm Èn th× hä sÏ gÆp khã kh¨n trong nhiÒu bµi to¸n. Sù t¨ng thªm sè Èn, sè ph­¬ng tr×nh b»ng phÐp thÕ (Èn phô), cã thÓ thay thÕ toµn bé Èn cò (nh­ vÝ dô 3) nh­ng còng cã thÓ thay thÕ mét phÇn biÓu thøc cã mÆt trong ph­¬ng tr×nh.

VÝ dô 4: Gi¶i ph­¬ng tr×nh:

[image: image507.wmf](
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Míi nh×n häc sinh kh«ng khái “¸i ng¹i” tr­íc h×nh thøc “ng¸o ép” cña bµi to¸n, c¸c hÖ sè cã mÆt trong ph­¬ng tr×nh lín, ph­¬ng tr×nh nÕu khai triÓn ra lµ ph­¬ng tr×nh bËc 4, kh«ng ph¶i d¹ng ph­¬ng tr×nh chÝnh quy (kh«ng cã c¸ch gi¶i tæng qu¸t).


Quan s¸t ph­¬ng tr×nh cã thÓ më réng thµnh gi¶i ph­¬ng tr×nh:
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. B»ng viÖc trõu t­îng ho¸ ta cã thÓ tæng qu¸t bµi to¸n thµnh gi¶i ph­¬ng tr×nh: 
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H­íng dÉn gi¶i:

§Æt 
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ViÖc gi¶i ph­¬ng tr×nh trªn trë nªn kh¸ ®¬n gi¶n, thay a = 2007, b = 2008 vµo hÖ ph­¬ng tr×nh cuèi cïng råi gi¶i. Nh­ vËy, víi mçi cÆp sè (a; b) cô thÓ (gi¸ trÞ vµo) ph­¬ng tr×nh cã 1 nghiÖm, 2 nghiÖm, 3 nghiÖm, 4 nghiÖm hoÆc v« nghiÖm (gi¸ trÞ ra t­¬ng øng).


B©y giê ta xÐt ®Õn líp bµi to¸n: T×m gi¸ trÞ vµo hoÆc ®iÒu kiÖn ®èi víi gi¸ trÞ vµo ®Ó gi¸ trÞ ra tho¶ m·n hÖ thøc cho tr­íc.


Cã khi hÖ thøc cho tr­íc ®ã chØ thÓ hiÖn mèi quan hÖ gi÷a c¸c nghiÖm (c¸c gi¸ trÞ ra) mµ kh«ng tho¶ m·n hÖ thøc ®èi xøng, cã khi tho¶ m·n hÖ thøc ®èi xøng vµ b»ng mét gi¸ trÞ cô thÓ nµo ®ã hoÆc tho¶ m·n mét ®iÒu kiÖn nµo ®ã.
Khi gi¶i lo¹i to¸n nµy th«ng th­êng lµ vËn dông ®Þnh lý Viet kÕt hîp víi hÖ thøc bµi cho nh»m t×m ra gi¸ trÞ hoÆc ®iÒu kiÖn cña gi¸ trÞ vµo.

VÝ dô 5: Cho ph­¬ng tr×nh:
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 T×m m sao cho biÓu thøc 
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 ®¹t gi¸ trÞ lín nhÊt, trong ®ã x1, x2 lµ nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh ®· cho.

Ho¹t ®éng: 

+ T×m gi¸ trÞ vµo lµ m

+ Gi¸ trÞ ra lµ x1, x2 vµ ®iÒu kiÖn ®èi víi gi¸ trÞ ra lµ E ®¹t gi¸ trÞ lín nhÊt

+ T×m sù t­¬ng øng

 Ph­¬ng tr×nh (4) cã hai nghiÖm x1, x2 khi nµo?
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NhËn xÐt hÖ thøc E? TÝnh E theo m dùa vµo hÖ thøc nµo?

Theo ®Þnh lý Viet
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 T­¬ng øng víi sù thay ®æi gi¸ trÞ cña m 
[image: image518.wmf](
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. Cã ¶nh h­ëng tíi gi¸ trÞ cña E kh«ng? §¸nh gi¸ sù biÕn thiªn cña gi¸ trÞ E khi 
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Dùa vµo b¶ng biÕn thiªn:

XÐt hµm sè 
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Suy ra biÓu thøc E ®¹t gi¸ trÞ lín nhÊt lµ -1 khi m = -1.


CÇn nhÊn m¹nh cho häc sinh khi vËn dông ®Þnh lý Viet ph¶i chó ý ®Õn ®iÒu kiÖn cÇn cña ®Þnh lý lµ ph­¬ng tr×nh cã nghiÖm, nÕu l¬ lµ hoÆc kh«ng ý thøc vÒ ®iÒu nµy, cã thÓ dÉn ®Õn thiÕu sãt thËm chÝ sai lÇm trong lêi gi¶i. Ch¼ng h¹n nh­ bµi to¸n trªn, häc sinh “v« t­” khi ¸p dông ®Þnh lý Viet ®Ó tÝnh E theo m:
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Råi kÕt luËn 
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 ph­¬ng tr×nh v« nghiÖm).

§èi víi ph­¬ng tr×nh bËc hai th× viÖc kiÓm tra ®iÒu kiÖn cÇn ®Ó ¸p dông ®Þnh lý Viet lµ 
[image: image530.wmf]0
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 nh­ng víi ph­¬ng tr×nh bËc 3 hoÆc cao h¬n th× ®Þnh lý Viet kh«ng ®­îc häc trong ch­¬ng tr×nh phæ th«ng vµ viÖc t×m ®iÒu kiÖn ®Ó ph­¬ng tr×nh cã sè nghiÖm b»ng sè bËc ph­¬ng tr×nh thËt kh«ng ®¬n gi¶n. §Ó kh¾c phôc ®iÒu nµy, cÇn tËp cho häc sinh thãi quen kiÓm tra l¹i víi gi¸ trÞ tham sè t×m ®­îc (gi¸ trÞ vµo) th× nghiÖm ph­¬ng tr×nh (gi¸ trÞ ra) cã tho¶ m·n yªu cÇu bµi to¸n kh«ng? Tøc lµ gi¶i quyÕt bµi to¸n d­íi d¹ng: §iÒu kiÖn cÇn vµ ®ñ.

VÝ dô 6: Cho ph­¬ng tr×nh 
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. T×m gi¸ trÞ cña tham sè m ®Ó cho ph­¬ng tr×nh cã 3 nghiÖm ph©n biÖt 
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Thay v× t×m ®iÒu kiÖn ®Ó ph­¬ng tr×nh cã 3 nghiÖm ph©n biÖt, ta gi¶ sö ph­¬ng tr×nh cã 3 nghiÖm ph©n biÖt 
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Khi ®ã:
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(Ph¸t hiÖn sù t­¬ng øng)

MÆt kh¸c: 
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 thay vµo (5) ta ®­îc x2 = 1. Lóc ®ã f(1) = 0 
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, ®©y míi lµ ®iÒu kiÖn cÇn. KiÓm tra l¹i ®iÒu kiÖn ®ñ, khi m = 11 ph­¬ng tr×nh trë thµnh:
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Ph­¬ng tr×nh cã 3 nghiÖm x = 1, 
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 tho¶ m·n ®iÒu kiÖn ®ñ. VËy m = 11.

§èi víi lo¹i to¸n nµy, ®­îc ra víi ph­¬ng tr×nh bËc hai lµ phæ biÕn. T×m gi¸ trÞ (®iÒu kiÖn) tham sè ®Ó ph­¬ng tr×nh cã hai nghiÖm x1, x2 tho¶ m·n hÖ thøc cho tr­íc. NÕu hÖ thøc bµi to¸n ra tho¶ m·n hÖ thøc ®èi xøng nh­ 
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 th× hoµn toµn cã thÓ biÓu diÔn chóng theo tæng vµ tÝch c¸c nghiÖm dùa vµo hÖ thøc Viet. ViÖc gi¶i chóng ®Ó t×m gi¸ trÞ vµo (gi¸ trÞ tham sè) kh«ng cã g× khã kh¨n. Nh­ng ®èi víi c¸c hÖ thøc bµi ra kh«ng ®èi xøng th× sao? Kh«ng lÏ ®i gi¶i c¸c nghiÖm x1, x2 theo c«ng thøc nghiÖm råi thay vµo hÖ thøc ®Ó t×m  gi¸ trÞ cña tham sè? V× môc ®Ých ®i t×m gi¸ trÞ tham sè.

C«ng viÖc nµy râ rµng gÆp nhiÒu khã kh¨n phøc t¹p vµ nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh bËc hai chøa c¨n thøc (trong tr­êng hîp tæng qu¸t) kh¸ cång kÒnh, r¾c rèi. Do ®ã ph­¬ng ph¸p tæng qu¸t lµ kÕt hîp gi÷a hÖ thøc Viet vµ hÖ thøc bµi to¸n ra, t×m ra nghiÖm x1 (hoÆc x2) lµ nghiÖm th× nã tho¶ m·n ph­¬ng tr×nh ®· cho ta t×m ®­îc gi¸ trÞ tham sè. Tuy nhiªn, dùa vµo ®Æc ®iÓm cô thÓ cña tõng bµi ra mµ cã thÓ cã c¸ch lµm ng¾n gän, ®éc ®¸o h¬n.

VÝ dô 7: T×m m ®Ó ph­¬ng tr×nh 
[image: image546.wmf](

)

(

)

22

fxx2m1x3m10

=-+++=

 cã hai nghiÖm x1, x2 tho¶ m·n:


a. 5x1+3x2 – 8 = 0

b. 
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Tr­íc hÕt t×m ®iÒu kiÖn cña tham sè ®Ó ph­¬ng tr×nh cã nghiÖm:
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(6)
Khi ®ã theo §Þnh lý Viet ph­¬ng tr×nh cã 2 nghiÖm x1, x2 tho¶ m·n:
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Theo bµi ra ta cã: 
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. ¸p dông hÖ thøc Viet ta ®­îc: 
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V× x1 lµ nghiÖm ph­¬ng tr×nh nªn f(x1) = 0 (Ph¸t hiÖn sù t­¬ng øng) hay 
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 (tho¶ m·n (6)).

- H­íng 1: Tõ hÖ thøc 
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¸p dông hÖ thøc Viet ta ®­îc: 
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NhËn thÊy biÓu thøc 
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 kh«ng ph¶i d¹ng chÝnh ph­¬ng nªn gi¸ trÞ cña nghiÖm 
[image: image556.wmf]2
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 lµm theo h­íng nµy phøc t¹p kh«ng kÐm viÕt theo c«ng thøc nghiÖm.


- H­íng 2: Dùa vµo ®Æc ®iÓm riªng cña hÖ thøc bµi cho: 
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XÐt cô thÓ tõng tr­êng hîp ta ®­îc kÕt qña m = 0, m = 1 vµ 
[image: image558.wmf]=
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Th«ng qua bµi tËp nµy, ph¶i lµm cho häc sinh nhËn thÊy øng víi gi¸ trÞ tham sè (gi¸ trÞ vµo) nµo ®ã th× nghiÖm ph­¬ng tr×nh (gi¸ trÞ ra) tho¶ m·n hÖ thøc cho tr­íc.


CÇn lµm râ gi¸ trÞ vµo, gi¸ trÞ ra cña mét t­¬ng øng hµm kh«ng nhÊt thiÕt chØ lµ sè, ®èi sè hay tham sè mµ cã thÓ lµ c¸c ®¹i l­îng kh¸c. Ch¼ng h¹n trong h×nh häc cã bµi to¸n sau: Dùng tam gi¸c ABC biÕt 3 ®­êng cao cña nã lµ ha, hb, hc.

Khi ®ã:     
- Gi¸ trÞ vµo lµ ha, hb, hc (®· biÕt)




- Gi¸ trÞ ra lµ tam gi¸c ABC (cÇn t×m)

Hay bµi to¸n thùc tÕ: Mét ng­êi ®i bé víi vËn tèc 8 km/h. TÝnh qu·ng ®­êng ng­êi ®ã ®i trong 30 phót, 40 phót, 90 phót?


Lóc nµy:
- Gi¸ trÞ vµo lµ thêi gian t b»ng 30 phót, 40 phót, 90 phót.




- Gi¸ trÞ ra lµ qu·ng ®­êng S




- T×m sù t­¬ng øng: Dùa vµo c«ng thøc biÓu thÞ mèi quan hÖ gi÷a qu·ng ®­êng, vËn tèc vµ thêi gian S = vt.

TiÕp ®Õn ta xÐt líp bµi to¸n: T×m gi¸ trÞ vµo hoÆc ®iÒu kiÖn ®èi víi gi¸ trÞ vµo khi biÕt gi¸ trÞ ra, sè gi¸ trÞ ra hoÆc ®iÒu kiÖn ®èi víi gi¸ trÞ ra, ®iÒu kiÖn ®èi víi sè gi¸ trÞ ra. Líp bµi to¸n nµy kh«ng nh÷ng yªu cÇu häc sinh x¸c ®Þnh ®­îc gi¸ trÞ vµo, gi¸ trÞ ra (®iÒu kiÖn ®èi víi gi¸ trÞ ra), t×m ®­îc sù t­¬ng øng gi÷a gi¸ trÞ vµo vµ gi¸ trÞ ra mµ cßn yªu cÇu hä ph¶i huy ®éng nhiÒu luång kiÕn thøc liªn quan ®Ó gi¶i chóng.

VÝ dô 8: T×m m ®Ó bÊt ph­¬ng tr×nh sau ®óng víi mäi x:
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Ho¹t ®éng:

+ T×m gi¸ trÞ vµo lµ m


+ §iÒu kiÖn ®èi víi gi¸ trÞ ra: Víi 
[image: image560.wmf]x
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 th× (7) ®óng


+ T×m sù t­¬ng øng: Trªn c¬ së 
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 chÝnh dùa vµo viÖc ph¸t hiÖn vµ thiÕt lËp sù t­¬ng øng trªn tíi chuyÓn ®æi bµi to¸n vÒ d¹ng quen thuéc, ®¬n gi¶n h¬n.

H­íng dÉn:
BiÕn ®æi 
[image: image565.wmf](

)

4322

73cosx20cosx36cos24m12m0

=-++-³


§Æt 
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. Bµi to¸n trë thµnh: T×m m ®Ó bÊt ph­¬ng tr×nh:


[image: image568.wmf](

)

432

ft3t20t36t24m12m0

=-++-³

 víi 
[image: image569.wmf][

]

t1;1

"Î-



[image: image570.wmf](

)

(

)

2

ft12tt5t6

=-+





B¶ng biÕn thiªn:
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“Gi¶i vµ biÖn luËn” ph­¬ng tr×nh (bÊt ph­¬ng tr×nh) lµ bµi to¸n tæng qu¸t chøa trong lo¹i bµi to¸n nµy. Th«ng qua d¹ng to¸n nµy gióp häc sinh ®¸nh gi¸ sù biÕn thiªn cña gi¸ trÞ ra khi thay ®æi gi¸ trÞ vµo, ®ång thêi biÕt ®­îc:

- §¹i l­îng nµo ¶nh h­ëng, phô thuéc vµo ®¹i l­îng nµo

- Sù thay ®æi c¸c phÇn tö thuéc tËp hîp nµy cã g©y ra sù thay ®æi cña c¸c phÇn tö kh¸c kh«ng? Nãi c¸ch kh¸c sù biÕn thiªn cña mét ®¹i l­îng cã ¶nh h­ëng tíi sù thay ®æi gi¸ trÞ cña ®¹i l­îng kh¸c kh«ng? Sù thay ®æi ®ã nh­ thÕ nµo?

- §iÒu g× kh«ng thay ®æi khi thay ®æi ë mét møc ®é nµo ®ã c¸c phÇn tö cña mét tËp hîp nµo ®ã.

- XÐt bµi to¸n trong tr­êng hîp ®Æc biÖt hoÆc tr­êng hîp suy biÕn.

Ngoµi ra, häc sinh hiÓu ®­îc “Gi¶i vµ biÖn luËn” còng lµ mét bµi to¸n tæng qu¸t, øng víi mçi bé hÖ sè cã mÆt trong bµi to¸n lµ ta cã ®­îc mét bµi to¸n riªng. Ngoµi viÖc luyÖn tËp c¸c bµi to¸n “Gi¶i vµ biÖn luËn” cã s½n b­íc gi¶i, chØ cÇn nhËn d¹ng, x¸c lËp c¸c hÖ sè a = ?; b = ?; c = ? (Ph¸t hiÖn, thiÕt lËp sù t­¬ng øng) råi thùc hiÖn c¸c b­íc gi¶i ®· cã s½n, kh«ng yªu cÇu cao vÒ suy luËn, t­ duy. CÇn n©ng dÇn møc ®é, yªu cÇu bµi to¸n theo tuÇn tù tõ thÊp ®Õn cao, dùa trªn lý thuyÕt vÒ “Vïng ph¸t triÓn gÇn nhÊt” cña V­g«tsky nh»m ®­a chÊt l­îng d¹y vµ häc ®¹t kÕt qu¶ cao. Tõ Gi¶i theo c«ng thøc víi ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh cã hÖ sè h»ng sè 
[image: image574.wmf]Þ

 Gi¶i vµ biÖn luËn ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh cã tham sè (d¹ng c¬ b¶n) 
[image: image575.wmf]Þ

 Gi¶i vµ biÖn luËn ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh cã tham sè quy vÒ nh÷ng d¹ng c¬ b¶n.

VÝ dô 9: Gi¶i vµ biÖn luËn theo m:



a. 
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b. 
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Häc sinh chØ cÇn n¾m v÷ng kiÕn thøc vÒ “Gi¶i vµ biÖn luËn” ph­¬ng tr×nh d¹ng ax + b = 0 vµ 
[image: image578.wmf]2
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 råi tiÕn hµnh hoµn toµn t­¬ng tù, tÝnh to¸n ®óng ch¾c ch¾n cho kÕt qu¶ ®óng, kh«ng yªu cÇu ph¶i suy luËn, ph¶i t­ duy nhiÒu. Tuy líp bµi to¸n nµy, còng thÓ hiÖn râ sù phô thuéc gi÷a gi¸ trÞ cña tham sè (gi¸ trÞ vµo) víi nghiÖm (gi¸ trÞ ra), sè nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh (sè gi¸ trÞ ra), sù thay ®æi ®¹i l­îng nµy cã thÓ kÐo theo sù thay ®æi cña ®¹i l­îng kia nh­ng ch­a ph¶i vËn dông kÕt hîp ®ång thêi c¸c luång kiÕn thøc. Bµi to¸n míi dõng l¹i ë viÖc ph¸t hiÖn, thiÕt lËp c¸c sù t­¬ng øng ®Ó gi¶i quyÕt chø ch­a yªu cÇu vËn dông tæng hîp c¸c kiÕn thøc liªn quan, nghiªn cøu, lîi dông c¸c sù t­¬ng øng ®Ó gi¶i quyÕt.

VÝ dô 10: Gi¶i vµ biÖn luËn ph­¬ng tr×nh:
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(8)


Ph­¬ng ph¸p chung ®Ó gi¶i häc sinh ®· ®­îc lµm quen trong néi dung ch­¬ng tr×nh häc, ®ã lµ dïng ph­¬ng ph¸p ®Æt Èn phô 
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 (§iÒu kiÖn 
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) ®­a ph­¬ng tr×nh (8) vÒ d¹ng quen thuéc:
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(9)


B­íc lµm nµy häc sinh b×nh th­êng cã thÓ lµm ®­îc nh­ng nÕu kh«ng nhËn thøc ®­îc sù t­¬ng øng gi÷a nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh (8) vµ nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh (9) do mèi quan hÖ gi÷a x vµ t mang l¹i th× rÊt cã thÓ viÖc “Gi¶i vµ biÖn luËn ph­¬ng tr×nh 
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” chÝnh lµ viÖc “Gi¶i vµ biÖn luËn ph­¬ng tr×nh 
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” ë vÝ dô 9.


Häc sinh ph¶i nhËn thøc ®­îc viÖc ®Æt 
[image: image585.wmf]2
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 chÝnh lµ viÖc thiÕt lËp t­¬ng øng gi÷a t vµ x. Tõ ®ã cã kÕt luËn:


- Víi nghiÖm t < 0 th× sÏ v« nghiÖm x


- Víi nghiÖm t = 0 th× cã nghiÖm x = 0


- Víi nghiÖm t > 0 th× sÏ cã 2 nghiÖm x ph©n biÖt lµ 
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Khi ®· n¾m b¾t ®­îc mèi quan hÖ nµy kÕt hîp víi kiÕn thøc “Gi¶i vµ biÖn luËn ph­¬ng tr×nh d¹ng 
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”, häc sinh kh«ng khã kh¨n ®­a ra c¸c tr­êng hîp gi¶i vµ biÖn luËn ph­¬ng tr×nh (8) nãi riªng vµ gi¶i vµ biÖn luËn ph­¬ng tr×nh d¹ng : 
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CÇn ph¶i kh¼ng ®Þnh ë ®©y ta kh«ng ®i rÌn luyÖn kü n¨ng gi¶i to¸n “Gi¶i vµ biÖn luËn” mµ qua ®©y cho häc sinh thÊy ®­îc bøc tranh tæng qu¸t vÒ mèi quan hÖ phô thuéc gi÷a gi¸ trÞ vµo vµ gi¸ trÞ ra còng nh­ sè gi¸ trÞ ra. Sau khi “Gi¶i vµ biÖn luËn” xong cã thÓ yªu cÇu häc sinh tr¶ lêi nhanh (kh«ng gi¶i) cho biÕt nghiÖm, sè nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh khi tham sè nhËn gi¸ trÞ cô thÓ ®Ó häc sinh thÊy râ mèi quan hÖ nµy. HoÆc chØ râ c¸c bµi to¸n: T×m m ®Ó ph­¬ng tr×nh (8) cã 1 nghiÖm, 2 nghiÖm, 3 nghiÖm, 4 nghiÖm lµ c¸c tr­êng hîp riªng cña bµi to¸n “Gi¶i vµ biÖn luËn”. Lo¹i bµi to¸n nµy yªu cÇu tÝnh gi¸ trÞ vµo khi biÕt ®iÒu kiÖn ®èi víi sè gi¸ trÞ ra. Tæng qu¸t hãa ta cã bµi to¸n sau:


T×m ®iÒu kiÖn c¸c hÖ sè a, b, c cña ph­¬ng tr×nh trïng ph­¬ng 
[image: image589.wmf]42
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 ®Ó ph­¬ng tr×nh ®ã:

a. V« nghiÖm




d. Cã 3 nghiÖm

b. Cã 1 nghiÖm




e. Cã 4 nghiÖm

c. Cã 2 nghiÖm

Ho¹t ®éng:

+ T×m ®iÒu kiÖn ®èi víi gi¸ trÞ vµo a, b, c


+ BiÕt ®iÒu kiÖn ®èi víi sè gi¸ trÞ ra.

VÝ dô 11: T×m a ®Ó ph­¬ng tr×nh sau cã nghiÖm duy nhÊt:
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Ho¹t ®éng: 

- T×m gi¸ trÞ vµo lµ a


- BiÕt ®iÒu kiÖn ®èi víi sè gi¸ trÞ ra (sè nghiÖm) lµ duy nhÊt.

- T×m sù t­¬ng øng: Trªn c¬ së lîi dông t­¬ng øng hµm 
[image: image591.wmf](
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®ång biÕn cã f(x) = f(y) th× x = y vµ ph­¬ng tr×nh ax + b = 0 cã nghiÖm duy nhÊt khi vµ chØ khi 
[image: image592.wmf]a0
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* H­íng dÉn t×m lêi gi¶i:

Quan s¸t t×m mèi quan hÖ gi÷a c¸c sè h¹ng cã trong ph­¬ng tr×nh vµ biÕn ®æi:
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(10)


Cã nhËn xÐt g× vÒ hµm vÕ tr¸i vµ hµm vÕ ph¶i cña ph­¬ng tr×nh?

Cã d¹ng 
[image: image594.wmf](
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Hµm sè 
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 cã tÝnh chÊt g×?




Ta cã: 
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)

x

'

2

fx10x

2lnx

=+>"Î

¡

 nªn f(x) ®ång biÕn trªn 
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Lîi dông tÝnh chÊt nµy mµ ta cã:
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Tõ viÖc gi¶i quyÕt bµi to¸n ®èi víi ph­¬ng tr×nh mò ta ®­a vÒ gi¶i quyÕt bµi to¸n ®èi víi ph­¬ng tr×nh d¹ng ®¬n gi¶n ax + b = 0. Ph­¬ng tr×nh cã nghiÖm duy nhÊt khi vµ chØ khi 
[image: image599.wmf]2
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. Bªn c¹nh c¸c bµi to¸n x¸c ®Þnh gi¸ trÞ ra khi biÕt gi¸ trÞ vµo ®­îc ra ë d¹ng t­êng minh , ®¬n gi¶n (®¬n gi¶n ë ®©y kh«ng ph¶i lµ ®¬n gi¶n ë c¸ch lµm mµ ë c¸ch hiÓu, c¸ch x¸c ®Þnh yªu cÇu bµi to¸n) lµ “Gi¶i ph­¬ng tr×nh” hay “Gi¶i bÊt ph­¬ng tr×nh” cÇn ®­a ra nh÷ng bµi to¸n ë møc ®é cao h¬n, t×m gi¸ trÞ ra (hoÆc nh÷ng gi¸ trÞ ra) khi biÕt ®iÒu kiÖn ®èi víi gi¸ trÞ vµo.

VÝ dô 12: Cho ph­¬ng tr×nh 
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(11)


T×m gi¸ trÞ cña x nghiÖm ®óng ph­¬ng tr×nh ®· cho víi mäi 
[image: image601.wmf]a0
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Khi gÆp bµi to¸n d¹ng nµy, häc sinh kh«ng khái lóng tóng trong viÖc x¸c ®Þnh ph­¬ng h­íng gi¶i quyÕt bµi to¸n v× hä quen víi d¹ng to¸n: T×m gi¸ trÞ cña a ®Ó ph­¬ng tr×nh cã nghiÖm víi 
[image: image602.wmf]x
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[image: image603.wmf]xD
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 nµo ®ã) buéc hä ph¶i cÊu tróc l¹i kiÕn thøc, ®èi víi vÞ trÝ gi÷a Èn vµ tham sè (t­ duy ng­îc) ®Ó gi¶i quyÕt bµi to¸n.

Ho¹t ®éng:

+ T×m gi¸ trÞ ra lµ x


+ BiÕt ®iÒu kiÖn gi¸ trÞ vµo lµ 
[image: image604.wmf]a0
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+ T×m sù t­¬ng øng. Trªn c¬ së 
[image: image605.wmf]a0
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 th× (11) ®óng. Do ®ã víi 
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) bÊt kú, ta cã: 
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 ®óng.


Tõ ®ã t×m ®­îc x = x0, ng­îc l¹i øng víi x = x0 th× cã ph¶i (11) lu«n ®óng víi 
[image: image609.wmf]a0
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 kh«ng?

Xin tr×nh bµy lêi gi¶i cã tÝnh chÊt minh ho¹ cho d¹ng to¸n nµy.

§iÒu kiÖn cÇn: Gi¶ sö (11) ®óng víi 
[image: image610.wmf]a0
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 nªn còng ®óng víi a = 0, tøc lµ ta cã:
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§iÒu kiÖn: 
[image: image612.wmf]6x0

x10

x2

3x10x5

6x3x1

->

ì

ï

-³

=

é

ï

Û

í

ê

-->=

ë

ï

ï

-=--

î


§iÒu kiÖn ®ñ: Khi x = 2 ph­¬ng tr×nh cã d¹ng: 
[image: image613.wmf](
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Râ rµng, (12) kh«ng thÓ ®óng víi 
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 v× Ýt ra ®Ó 
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 cã nghÜa th× 
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, tøc lµ Ýt nhÊt (12) ch¾c ch¾n kh«ng ®óng khi 
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Khi x = 5 th× ph­¬ng tr×nh cã d¹ng:  
[image: image618.wmf]22a
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 lu«n ®óng víi 
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C©u hái: Cã tån t¹i gi¸ trÞ cña x nghiÖm ®óng ph­¬ng tr×nh (11) víi 
[image: image620.wmf]"
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kh«ng?

Th«ng qua gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh, cÇn tËp luyÖn cho häc sinh x¸c ®Þnh gi¸ trÞ ra khi cho biÕt gi¸ trÞ vµo, x¸c ®Þnh gi¸ trÞ vµo khi biÕt gi¸ trÞ ra ®èi víi tËp hîp sè thùc vµ tËp hîp ®iÓm trªn mÆt ph¼ng. §iÒu nµy ®­îc thÓ hiÖn râ khi yªu cÇu häc sinh gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh b»ng ®å thÞ.

VÝ dô 13: Víi gi¸ trÞ nµo cña tham sè a th× ph­¬ng tr×nh sau cã 4 nghiÖm ph©n biÖt:
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(13)

Do 
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Dùng ®å thÞ (C): 
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 vµ ®­êng th¼ng (d): 
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. Khi ®ã sè nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh chÝnh lµ sè giao ®iÓm cña hai ®å thÞ (Sù t­¬ng øng 1:1 gi÷a sè nghiÖm vµ sè giao ®iÓm cña hai ®å thÞ).

Dùa vµo ®å thÞ ta dÔ dµng suy ra kÕt luËn: (13) cã 4 nghiÖm ph©n biÖt khi vµ chØ khi ®­êng th¼ng (d) ph¶i n»m trong b¨ng t¹o bëi hai ®­êng th¼ng (d1): y = 0 vµ (d2): y = 1. Tøc lµ:
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NhËn thÊy bµi to¸n nµy lµ tr­êng hîp riªng cña bµi to¸n: BiÖn luËn theo a sè nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh. B»ng ®å thÞ viÖc biÖn luËn sè nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh nhËn ra dÔ dµng vµ trùc quan.

VÝ dô 14: T×m a ®Ó hÖ sau cã nghiÖm duy nhÊt:
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Ho¹t ®éng t×m lêi gi¶i:


- BiÕn ®æi hÖ vÒ d¹ng t­¬ng ®­¬ng: 
[image: image629.wmf]2
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Dùng ®å thÞ (C1): 
[image: image630.wmf](
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 vµ ®å thÞ (C2): 
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 trªn cïng hÖ trôc to¹ ®é xoa.


- C¸c ®iÓm M(x; a) tho¶ m·n hÖ khi nµo? 
Khi ®iÓm M(x; a) n»m trong miÒn g¹ch.


- HÖ cã nghiÖm duy nhÊt khi ®­êng th¼ng 
[image: image632.wmf]a

=a

 c¾t miÒn g¹ch t¹i mét ®iÓm duy nhÊt, tøc lµ tõ ®å thÞ suy ra hÖ cã nghiÖm duy nhÊt khi a =1 hoÆc a = 0.
2.3.3. XÐt tÝnh chÊt cña t­¬ng øng hµm th«ng qua gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh

    
Khi ph­¬ng tr×nh (kÓ c¶ ph­¬ng tr×nh hµm) häc sinh th­êng loay hoay víi c¸c thñ thuËt nh­: BiÕn ®æi, ph©n tÝch, ®Æt Èn phô ®Ó gi¶i chóng, cã khi cho kÕt qu¶ ng¾n gän, nhanh chãng cã l¹i khi phøc t¹p, thËm chÝ bÕ t¾c. Gi¸o viªn cÇn h×nh thµnh ë häc sinh thãi quen xem xÐt vÊn ®Ò d­íi nhiÒu khÝa c¹nh kh¸c nhau. §Æc biÖt gióp hä ®o¸n nhËn vµ gi¶i quyÕt bµi to¸n ph­¬ng tr×nh b»ng viÖc sö dông c«ng cô hµm sè, ¸nh x¹, dùa vµo ®Æc ®iÓm ph­¬ng tr×nh. Ch¼ng h¹n nhËn thÊy hai vÕ ph­¬ng tr×nh hoÆc c¸c biÓu thøc thµnh phÇn cña ph­¬ng tr×nh lµ c¸c hµm sè kh¸c biÖt nhau (gièng nhau) vÒ lo¹i h×nh, tÝnh chÊt. Nãi c¸ch kh¸c, ®Æt ph­¬ng tr×nh vµ gi¶i quyÕt bµi to¸n ph­¬ng tr×nh theo quan ®iÓm hµm.

     
ViÖc xÐt tÝnh chÊt cña t­¬ng øng hµm, cã ý nghÜa to lín khi gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh, kh«ng nh÷ng rÌn luyÖn, båi d­ìng t­ duy hµm mµ cßn rÌn luyÖn, båi d­ìng t­ duy linh ho¹t cho häc sinh khi gi¶i to¸n vÒ chñ ®Ò nµy. Do ®ã häc sinh cÇn n¾m v÷ng vµ vËn dông tèt c¸c tÝnh chÊt cña t­¬ng øng hµm nh­ tÝnh liªn tôc, tÝnh ch½n lÎ, tÝnh tuÇn hoµn, tÝnh ®¬n ®iÖu, tÝnh chÊt cña hµm h»ng, hµm hîp vµ tÝnh chÊt cña mét sè hµm sè quen thuéc ®«i khi kÕt hîp víi miÒn gi¸ trÞ cña t­¬ng øng hµm ®Ó gi¶i quyÕt c¸c bµi to¸n vÒ ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh.

VÝ dô 1: Cho ph­¬ng tr×nh:
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(1)
Ph­¬ng tr×nh tr×nh nµy cã thÓ cã ®óng 1001 nghiÖm ph©n biÖt ®­îc hay kh«ng?

ý t­ëng gi¶i ph­¬ng tr×nh råi tõ ®ã ®Õn sè nghiÖm ph­¬ng tr×nh lµ kh«ng kh¶ thi v×:

Thø nhÊt: Sè nghiÖm ph­¬ng tr×nh cÇn kiÓm tra kh¸ lín (1001 nghiÖm)

Thø hai: BËc cña ph­¬ng tr×nh l¹i cao, kh«ng ®­a vÒ c¸c d¹ng ph­¬ng tr×nh ®· cã c¸ch gi¶i.


Ngoµi ra, nÕu gi¶i ®­îc th× bµi to¸n l¹i ra d­íi d¹ng “Gi¶i ph­¬ng tr×nh”. Buéc ph¶i nghÜ tíi viÖc lîi dông tÝnh chÊt cña tÝnh chÊt hµm ®Ó gi¶i quyÕt bµi to¸n nµy, ®Æt: 
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H­íng 1: Hµm sè f(x) lµ hµm ®a thøc, x¸c ®Þnh vµ liªn tôc trªn 
[image: image635.wmf]¡

. Do ®ã ®Ó chøng minh ph­¬ng tr×nh f(x) = 0 cã thÓ cã 1001 nghiÖm ph©n biÖt, th× trªn 
[image: image636.wmf]¡

 ta  ph¶i chØ ra cã ®o¹n [a; b] sao cho tån t¹i c¸c sè chia ®o¹n [a; b] thµnh 1001 kho¶ng: 

a < T1 < T2 < … < T1000 < b tho¶ m·n:

[image: image637.wmf]1

12

1000

f(a).f(T)0

f(T).f(T)0

.....

f(T).f(b)0

<

ì

ï

<

ï

í

ï

ï

<

î


HoÆc ng­îc l¹i th× ph¶i chØ ra kh«ng tån t¹i ®o¹n [a; b] tho¶ m·n ®iÒu kiÖn trªn.

C«ng viÖc nµy qu¶ thËt kh«ng dÔ chót nµo!

H­íng 2:  NhËn thÊy: 
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Hµm sè f(x) lµ hµm sè ch½n trªn 
[image: image639.wmf]¡

, ta cã f(0) = 1 
[image: image640.wmf]¹

 0 nªn x = 0 kh«ng ph¶i lµ nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh f(x) = 0. V× f(x) lµ hµm ch½n nªn ph­¬ng tr×nh f(x) = 0 cã nghiÖm x0 th× - x0 còng lµ nghiÖm mµ x = 0 kh«ng ph¶i lµ nghiÖm. Do ®ã f(x) = 0 nÕu cã nghiÖm th× sè nghiÖm ph¶i lµ sè ch½n tøc lµ (1) kh«ng thÓ kh«ng thÓ cã ®óng 1001 nghiÖm ph©n biÖt .

VÝ dô 2: T×m m ®Ó bÊt ph­¬ng tr×nh sau cã nghiÖm duy nhÊt.
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(2)
§iÒu kiÖn cÇn: Gi¶ sö (2) cã nghiÖm lµ x0 th× - x0 còng lµ nghiÖm cña (2). VËy (2) cã nghiÖm duy nhÊt khi x0 = - x0 
[image: image642.wmf]Û

 x0 = 0.

Thay x0 = 0 vµo (2) ta ®­îc: m = 0 lµ ®iÒu kiÖn cÇn.
§iÒu kiÖn ®ñ: Víi m = 0, (2) cã d¹ng:
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 lµ nghiÖm duy nhÊt.

  
VËy m = 0, bÊt ph­¬ng tr×nh cã nghiÖm duy nhÊt.
VÝ dô 3: T×m ®iÒu kiÖn cña a, b ®Ó ph­¬ng tr×nh:
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 cã nghiÖm duy nhÊt.
       §èi víi bµi to¸n nµy, h×nh thøc phøc t¹p, ph­¬ng tr×nh d¹ng v« tû cã hai tham sè nh­ng nÕu quan s¸t vµ xem xÐt kü vÕ tr¸i cña ph­¬ng tr×nh:
  VT = f(x) = 
[image: image645.wmf]22222
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. X¸c ®Þnh trªn 
[image: image646.wmf]¡

 vµ f(x) = f(-x) nªn VT lµ hµm sè ch½n th× ta cã thÓ vËn dông tÝnh chÊt hµm sè ch½n ®Ó gi¶i bµi to¸n mét c¸ch dÔ dµng. Thu ®­îc kÕt qu¶ 
[image: image647.wmf]a0
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, b = 0 hoÆc b = 1.


Qua c¸c vÝ dô trªn cho thÊy: NÕu khai th¸c vµ lîi dông tÝnh chÊt ch½n lÎ cña hµm sè ®Ó gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh thËt hiÖu qu¶ ®Æc biÖt lµ lo¹i t×m ®iÒu kiÖn cña tham sè ®Ó ph­¬ng tr×nh cã nghiÖm duy nhÊt, hoÆc cã mét sè c¸c nghiÖm nµo ®ã .

VÝ dô 4: Gi¶i bÊt ph­¬ng tr×nh :         sin2x > sin4x                 
(3)

Th«ng th­êng, häc sinh biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng, thùc hiÖn lêi gi¶i sau:


(3) 
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sin4x - sin2x < 0 
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 sinx.cos3x < 0
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Tr­êng hîp 1: 
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Tr­êng hîp 2: 
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KÕt hîp 
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 vµ
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 suy ra nghiÖm lµ:
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Tuy nhiªn, nÕu lîi dông tÝnh chÊt cña t­¬ng øng hµm dùa vµo ®Æc ®iÓm riªng cña bÊt ph­¬ng tr×nh, ta cã c¸ch lµm ng¾n gän h¬n nhiÒu.

H­íng dÉn: §­a bÊt ph­¬ng tr×nh vÒ d¹ng f(x) = sin4x - sin2x < 0

XÐt tÝnh tuÇn hoµn vµ t×m chu kú cña hµm sè f(x) = sin4x - sin2x?

Do y = sin4x vµ y = sin2x lµ c¸c hµm sè tuÇn hoµn cã chu kú lÇn l­ît  lµ 
[image: image663.wmf],
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 nªn f(x) lµ hµm tuÇn hoµn chu kú 
[image: image664.wmf]p
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Hµm f(x) lµ hµm tuÇn hoµn chu kú 
[image: image665.wmf]p

, cã gîi cho ta c¸ch gi¶i bÊt ph­¬ng tr×nh trªn kh«ng?

Thay v× gi¶i bÊt ph­¬ng tr×nh f(x) < 0 trªn 
[image: image666.wmf]¡

, ta gi¶i bÊt ph­¬ng tr×nh trªn 
[image: image667.wmf][
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 sau khi t×m ®­îc nghiÖm riªng, ta suy ra nghiÖm tæng qu¸t b»ng c¸ch céng vµo nghiÖm riªng l­îng 
[image: image668.wmf]k,k
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.

B©y giê, ta gi¶i bÊt ph­¬ng tr×nh (3) trªn 
[image: image669.wmf][

]
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:
(3)
[image: image670.wmf]Û
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 (v× 0 < x < 
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 th× sinx > 0, cßn sin0 =sin
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VËy nghiÖm cña bÊt ph­¬ng tr×nh (3): 
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Qua bµi to¸n trªn, ta thÊy ®­îc “lîi thÕ” cña viÖc lîi dông tÝnh chÊt tuÇn hoµn cña hµm sè ®Ó gi¶i ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh; ®Æc biÖt lµ ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh l­îng gi¸c (Dï bÊt ph­¬ng tr×nh l­îng gi¸c trong ch­¬ng tr×nh míi hiÖn nay ®­îc gi¶m t¶i nh­ng chóng t«i vÉn ®­a néi dung nµy vµo ®Ó thÊy t¸c dông to lín  cña viÖc vËn dông tÝnh chÊt tuÇn hoµn khi gi¶i to¸n bÊt ph­¬ng tr×nh).

TiÕp ®Õn, ta xÐt tÝnh chÊt liªn tôc cña hµm sè trong viÖc vËn dông gi¶i ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh, tiªu biÓu lµ d¹ng to¸n: Chøng minh ph­¬ng tr×nh cã nghiÖm hoÆc v« nghiÖm. Tr­íc hÕt, xuÊt ph¸t tõ hÖ qu¶: NÕu hµm sè f liªn tôc trªn ®o¹n [a; b] vµ f(a).f(b) < 0 th× tån t¹i Ýt nhÊt mét ®iÓm c 
[image: image679.wmf]Î

 (a; b) sao cho f(c) = 0 (§¹i sè vµ Gi¶i tÝch 11 n©ng cao, tr.171).
Tõ hÖ qu¶ ta cã thÓ nãi g× vÒ c ®èi víi ph­¬ng tr×nh f(x) = 0? Vµ cã thÓ rót ra ®iÒu g× ®Ó chøng minh r»ng ph­¬ng tr×nh f(x) = 0 cã nghiÖm, mµ kh«ng cÇn gi¶i, hay nhiÒu khi kh«ng gi¶i ®­îc?

VÝ dô 5: Chøng minh r»ng víi mäi m ph­¬ng tr×nh sau lu«n cã Ýt nhÊt 2 nghiÖm ph©n biÖt:
                 
[image: image680.wmf]3
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- mx​2 + (m + 1)
[image: image681.wmf]x

 - 2 = 0               


(4)

Tõ nhËn xÐt x2 = 
[image: image682.wmf]2

x

, ​ta nghÜ ngay tíi viÖc chuyÓn ®æi bµi to¸n b»ng c¸ch ®Æt Èn phô 
[image: image683.wmf]tx

=

, ®iÒu kiÖn 
[image: image684.wmf]t0

³

. Thay v× ph¶i chøng minh (4) cã Ýt nhÊt 2 nghiÖm ph©n biÖt víi mäi m, ta ®i chøng minh ph­¬ng tr×nh:
 t3 - mt2 + (m + 1) t - 2 = 0   




(5) 

cã Ýt nhÊt mét nghiÖm d­¬ng víi mäi m (v× mçi nghiÖm t0 > 0 cña (5) th× (4) cã hai nghiÖm ph©n biÖt 
[image: image685.wmf]0
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Gi¶i: XÐt hµm sè f(t) = t3 - mt2 + (m +1)t - 2 liªn tôc trªn 
[image: image686.wmf]¡

.

Ta cã:    f(0) = - 2 < 0,  
[image: image687.wmf](
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 sao cho f(c) > 0

Suy ra: f(0).f(c) < 0, (5) cã Ýt nhÊt mét nghiÖm t0 
[image: image688.wmf]Î

(0; c) víi mäi m 
[image: image689.wmf]Þ

(4) cã Ýt nhÊt 2 nghiÖm ph©n biÖt x = 
[image: image690.wmf]±

t0 víi mäi m. CÇn ph¶i nãi thªm r»ng ë bµi to¸n nµy cã thÓ chøng minh (5) cã Ýt nhÊt mét nghiÖm d­¬ng víi mäi m b»ng ph­¬ng ph¸p ®å thÞ. 

§Ó lµm tèt d¹ng to¸n nµy, gi¸o viªn cÇn gióp häc sinh tù rót ra quy tr×nh chøng minh ph­¬ng tr×nh cã nghiÖm mµ kh«ng cÇn ph¶i gi¶i! CÇn l­u ý häc sinh khi gi¶i d¹ng to¸n nµy, hä dÔ bá quªn ®iÒu kiÖn hµm sè ph¶i liªn tôc, dï r»ng nhiÒu bµi to¸n ®iÒu kiÖn nµy kh«ng ¶nh h­ëng tíi ®¸p sè bµi to¸n v× hµm sè liªn tôc hiÓn nhiªn nh­ng nÕu kh«ng ®Ò cËp tíi th× lêi gi¶i xem nh­ kh«ng ®Çy ®ñ.

VÝ dô 6: Cho hµm f(x) liªn tôc trªn [a; b] tháa m·n a 
[image: image691.wmf]£

 f(x) 
[image: image692.wmf]£

 b            
[image: image693.wmf]"

x 
[image: image694.wmf]Î

[a; b]

Chøng minh r»ng: Ph­¬ng tr×nh f(x) = x lu«n cã nghiÖm x0 
[image: image695.wmf]Î

[a; b]

NÕu häc sinh thùc hiÖn lêi gi¶i: f(x) = x 
[image: image696.wmf]Û

 f(x) - x = 0. §Æt g(x) = f(x) - x. 

Ta cã: 

[image: image697.wmf]g(a)f(a)a0
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Suy ra: 
[image: image698.wmf][
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 sao cho g(x0) = 0 
[image: image699.wmf]Û

 f(x0) = x0
Th× lêi gi¶i trªn ch­a ®Çy ®ñ, ch­a chÊp nhËn lµ lêi gi¶i ®óng ®­îc. Muèn ®óng ta ph¶i bæ sung thªm:

§Æt g(x) = f(x) - x, do f(x) liªn tôc trªn [a; b] (gi¶ thiÕt) vµ y = x liªn tôc trªn [a; b] (v× y = x liªn tôc trªn 
[image: image700.wmf]R

) nªn 
[image: image701.wmf]g(x)

liªn tôc trªn 
[image: image702.wmf][
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a;b

.

Cã nhiÒu bµi to¸n viÖc chøng minh trùc tiÕp ph­¬ng tr×nh 
[image: image703.wmf]f(x)

cã nghiÖm trªn ®o¹n 
[image: image704.wmf][
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 gÆp kh«ng Ýt khã kh¨n, dï hµm 
[image: image705.wmf]f(x)

 liªn tôc trªn 
[image: image706.wmf][
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a;b

. Khi ®ã cÇn chuyÓn h­íng chøng minh (chøng minh gi¸n tiÕp), ta cã thÓ chøng minh b»ng ph¶n chøng. Gi¶ sö ph­¬ng tr×nh 
[image: image707.wmf]f(x)0
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 v« nghiÖm  trªn ®o¹n 
[image: image708.wmf][
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. VÊn ®Ò ®Æt ra ë ®©y lµ: NÕu hµm sè 
[image: image709.wmf]f(x)

 liªn tôc trªn ®o¹n 
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a;b

 vµ ph­¬ng tr×nh 
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=

 v« nghiÖm trªn ®o¹n 
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a;b

 th× cã nhËn xÐt g× vÒ gi¸ trÞ cña hµm 
[image: image713.wmf]f(x)
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Dù ®o¸n: f(x) > 0 víi 
[image: image715.wmf]"

x 
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 hoÆc f(x) < 0 víi 
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Chøng minh: Gi¶ sö 
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V× f liªn tôc trªn ®o¹n [x1, x2] ((x1, x2]
[image: image723.wmf]Ì



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image724.wmf][
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) nªn 
[image: image725.wmf]$

c
[image: image726.wmf]Î

[x1, x2] sao cho f(c) = 0. M©u thuÉn v×  f(x) = 0 v« nghiÖm trªn ®o¹n [a; b]. VËy f(x) > 0 
[image: image727.wmf]"

x
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[a; b] hoÆc f(x) < 0 
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]

xa,b

"Î

.

VÝ dô 7: Cho biÕt 
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. Chøng minh r»ng ph­¬ng tr×nh:
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ViÖc biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng ®­a ph­¬ng tr×nh vÒ d¹ng: 







[image: image733.wmf]2
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Råi b»ng ph­¬ng ph¸p ®Æt Èn phô, ®Æt 
[image: image734.wmf]Xcosx

=

, chuyÓn bµi to¸n chøng minh ph­¬ng tr×nh : 
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 vÒ bµi to¸n chøng minh ph­¬ng tr×nh 
[image: image737.wmf]2
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(6) 

lu«n cã nghiÖm thuéc kho¶ng 
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)

0;1
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 kh«ng mÊy khã kh¨n. Nh­ng viÖc gi¶i quyÕt trùc tiÕp bµi to¸n sau khi chuyÓn ®æi l¹i kh«ng ®¬n gi¶n! 

Ta chän c¸ch chøng minh gi¸n tiÕp (ph¶n chøng):

           XÐt hµm sè
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Gi¶ sö (6) v« nghiÖm trong kho¶ng (0; 1). V× 
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 liªn tôc trong kho¶ng (0; 1) nªn 
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 hµm 
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®ång biÕn trªn 
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mµ 
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 liªn tôc trªn 
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 hµm 
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nghÞch biÕn trªn 
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, l¹i cã 
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liªn tôc trªn 
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VËy (6) ph¶i cã nghiÖm thuéc kho¶ng  hay ph­¬ng tr×nh 
[image: image763.wmf]acos2xbcosxc0
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 cã nghiÖm thuéc kho¶ng 
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Nh­ vËy, trong qu¸ tr×nh gi¶i ph­¬ng tr×nh viÖc xem xÐt , vËn dông tÝnh liªn tôc cña hµm sè ®Ó gi¶i quyÕt vÊn ®Ò bµi to¸n ®Æt ra ®em l¹i hiÖu qu¶ to lín; ®Æc biÖt ®èi víi nh÷ng ph­¬ng tr×nh d¹ng kh«ng mÉu mùc khã gi¶i, thËm chÝ kh«ng gi¶i ®­îc hoÆc ph­¬ng tr×nh chøa tham sè cÇn chøng minh ph­¬ng tr×nh cã nghiÖm, cã mét sè nghiÖm nµo ®è hay v« nghiÖm. Bªn c¹nh viÖc xÐt tÝnh ch½n lÎ, tÝnh tuÇn hoµn, tÝnh liªn tôc cña hµm sè tõ ®ã lîi dông ®Ó gi¶i ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh ta kh«ng thÓ kh«ng nh¾c tíi vai trß v« cïng quan träng cña viÖc lîi dông tÝnh ®¬n ®iÖu cña hµm sè ®Ó gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh. Cã thÓ nãi, líp c¸c bµi to¸n gi¶i ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh dùa vµo tÝnh chÊt ®¬n ®iÖu cña c¸c hµm thµnh phÇn cho kÕt qu¶ ng¾n gän, nhanh chãng vµ ®«i khi gi¶i quyÕt ®­îc bÕ t¾c mµ c¸c c¸ch lµm kh¸c kh«ng lµm ®­îc (nhÊt lµ ®èi víi nh÷ng ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh kh«ng mÉu mùc). Trong ch­¬ng tr×nh phæ th«ng, d¹ng to¸n nµy chiÕm mét sè l­îng lín vµ th­êng hay gÆp trong c¸c k× thi. Mét vµi vÝ dô minh häa cho ®iÒu nµy:

VÝ dô 8: Gi¶i bÊt ph­¬ng tr×nh      
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BiÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng: 
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XÐt hµm sè: 
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NhËn thÊy: 
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 lµ tæng cña hai hµm gi¶m trªn 
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lµ c¸c hµm gi¶m trªn 
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Do ®ã :
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 NghiÖm cña (7) lµ 
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Râ rµng, trong bµi to¸n nµy nÕu ta kh«ng lîi dông tÝnh chÊt hµm ®¬n ®iÖu (®¬n ®iÖu gi¶m) th× kh«ng thÓ gi¶i ®­îc bµi to¸n. 

VÝ dô 9: Gi¶i bÊt ph­¬ng tr×nh : 
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Ta hoµn toµn hy väng häc sinh t×m ®­îc ®iÒu kiÖn cña bÊt ph­¬ng tr×nh 
[image: image781.wmf](
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vµ viÕt l¹i bÊt ph­¬ng tr×nh d­íi d¹ng:
            
[image: image782.wmf]22
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§Õn ®©y häc sinh cã hai h­íng gi¶i quyÕt:

H­íng 1: NhËn thÊy ®©y lµ ph­¬ng tr×nh v« tû, cã hai vÕ kh«ng ©m nªn ®Ó khö dÊu c¨n ta b×nh ph­¬ng hai vÕ, h­íng lµm nµy cã thÓ vÉn ra ®¸p sè nh­ng ch¾c ch¾n kh¸ phøc t¹p, dÔ nhÇm lÉn trong tÝnh to¸n.

H­íng 2: NhËn xÐt c¸c sè h¹ng ë tõng vÕ cña bÊt ph­¬ng tr×nh.Tõ ®ã ®Æt bÊt ph­¬ng tr×nh d­íi gãc nh×n theo quan ®iÓm hµm tøc lµ cã thÓ sö dông c«ng cô hµm sè  ®Ó gi¶i quyÕt bÊt ph­¬ng tr×nh nµy kh«ng ?

  (7) 
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XÐt hµm sè: 
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 hµm 
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 ®ång biÕn trªn 
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. Do ®ã tõ (2) ta cã :
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KÕt hîp víi ®iÒu kiÖn 
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 bÊt ph­¬ng tr×nh cã nghiÖm 
[image: image793.wmf]2x3

<£

.

VÝ dô 10: Gi¶i ph­¬ng tr×nh:

[image: image794.wmf]x2
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§èi víi bµi to¸n nµy, hai vÕ cña ph­¬ng tr×nh lµ hai hµm sè kh¸c biÖt nhau vÒ tÝnh chÊt vµ lo¹i h×nh nªn kh«ng thÓ gi¶i ®­îc b»ng biÕn ®æi th«ng th­êng ,ta cã thÓ dùa vµo tÝnh chÊt vµ ®å thÞ cña c¸c hµm thµnh phÇn ®Ó t×m nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh mµ th«i!

 Ngoµi ra, dùa vµo tÝnh chÊt cña hµm h»ng, hµm hîp còng ®em l¹i t¸c dông kh«ng nhá trong viÖc t×m lêi gi¶i cho c¸c bµi to¸n ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh. Ch¼ng h¹n dùa vµo tÝnh chÊt cña hµm h»ng :  
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Ta cã thÓ gi¶i quyÕt c¸c bµi to¸n: Chøng minh biÓu thøc kh«ng phô thuéc vµo biÕn sè hay ph­¬ng tr×nh 
[image: image796.wmf]f(x)c
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 cã nghiÖm 
[image: image797.wmf]xD
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. ThËm chÝ c¶ c¸c bµi to¸n t×m gi¸ trÞ cña tham sè ®Ó ph­¬ng tr×nh nghiÖm ®óng víi 
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VÝ dô 11: T×m m ®Ó ph­¬ng tr×nh sau nghiÖm ®óng víi mäi x :
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(Th«ng th­êng x0 ®­îc chän sao cho khi vµo 
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KÕt luËn: 
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T­¬ng tù: T×m a, b ®Ó ph­¬ng tr×nh sau nghiÖm ®óng víi mäi x
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Qua vÝ dô trªn ta cã thªm mét ph­¬ng ph¸p míi “Sö dông tÝnh chÊt cña hµm h»ng t×m ®iÒu kiÖn cña tham sè ®Ó ph­¬ng tr×nh nhËn 
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 lµm nghiÖm” cïng víi ph­¬ng ph¸p ®iÒu kiÖn cÇn vµ ®ñ ®Ó gi¶i quyÕt d¹ng to¸n nµy .

       
Lîi dông tÝnh chÊt cña hµm hîp ®Ó gi¶i ph­¬ng tr×nh, chøng minh ph­¬ng tr×nh cã mét sè nghiÖm x¸c ®Þnh ®em l¹i cho chóng ta nhiÒu ®iÒu lý thó. Ch¼ng h¹n :
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Tõ ®ã ta cã thÓ chøng minh b»ng qui n¹p 
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Cã thÓ më réng bµi to¸n : T×m nghiÖm ph­¬ng tr×nh :
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 VÝ dô 13:  Cho 
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 Chøng minh r»ng :Ph­¬ng tr×nh 
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 lµ hµm hîp nªn ta kh«ng thÓ kh«ng vËn dông kh¸i niÖm vµ tÝnh chÊt cña hµm hîp ®Ó t×m hµm 
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Song song víi viÖc xem xÐt tÝnh chÊt cña t­¬ng øng hµm khi gi¶i to¸n, ta cÇn rÌn luyÖn, båi d­ìng cho häc sinh thãi quen quan s¸t tØ mØ ®Æc ®iÓm cña ®Ò bµi, cña c¸c hµm thµnh phÇn cã mÆt trong ®Ò bµi, tõ ®ã cã c¸ch lµm hay, ng¾n gän, dÔ hiÓu.


2.3.4. §Þnh h­íng sö dông ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh trong qu¸ tr×nh lîi dông t­¬ng øng hµm ®Ó gi¶i quyÕt vÊn ®Ò


D¹y to¸n lµ d¹y häc sinh ho¹t ®éng to¸n mµ ho¹t ®éng to¸n chñ yÕu lµ gi¶i bµi tËp to¸n. V× vËy ta cÇn tæ chøc c¸c ho¹t ®éng to¸n häc cho häc sinh ph©n bæ ®Òu c¸c ®èi t­îng, x©y dùng c¸c bµi tËp thÓ hiÖn sù ph©n bËc phï hîp víi tõng ®èi t­îng häc sinh. CÇn rÌn cho häc sinh thãi quen ph©n tÝch ®Ò bµi, x¸c ®Þnh d¹ng to¸n, c¸c yÕu tè ®· cho vµ c¸c yÕu tè cÇn t×m, ph¸t hiÖn ®­îc c¸c ®Æc ®iÓm c¬ b¶n, ®¬n gi¶n cña bµi to¸n bÞ che khuÊt bëi h×nh thøc r¾c rèi. §ång thêi, h­íng dÉn häc sinh ph¸t hiÖn mèi quan hÖ gi÷a c¸c ®èi t­îng to¸n häc, tõ ®ã d¹y cho häc sinh biÕt lîi dông sù t­¬ng øng ®Ó gi¶i bµi to¸n.


2.3.4.1. C¸c nguyªn t¾c ®­a ra ®Þnh h­íng


- Ph¶i dùa trªn ®Þnh h­íng ®æi míi ph­¬ng ph¸p d¹y häc hiÖn nay


- Ph¶i ®¸p øng ®­îc yªu cÇu môc ®Ých cña viÖc d¹y vµ häc To¸n trong tr­êng phæ th«ng.


- Dùa trªn c¬ së t«n träng, kÕ thõa vµ ph¸t triÓn tèi ­u ch­¬ng tr×nh s¸ch gi¸o khoa hiÖn hµnh.


- Khai th¸c tèi ®a c¸c t×nh huèng tiÒm Èn cña s¸ch gi¸o khoa vµ c¸c d¹ng to¸n cã trong ®ã ®Ó thùc hiÖn môc ®Ých giê d¹y.


2.3.4.2. Mét sè ®Þnh h­íng


a. KÕt hîp gi÷a viÖc gi¶ng d¹y rÌn luyÖn c¸c kiÕn thøc vÒ ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh víi viÖc «n tËp, cñng cè kiÕn thøc vÒ sè häc, vÒ hµm sè.


ViÖc lîi dông t­¬ng øng hµm ®Ó gi¶i quyÕt c¸c bµi to¸n vÒ ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh ®ßi hái häc sinh ph¶i n¾m v÷ng c¸c kiÕn thøc vÒ c¸c tËp hîp sè còng nh­ c¸c kiÕn thøc vÒ hµm sè, dï r»ng t­¬ng øng hµm kh«ng ®ßi hái tiÒn ®Ò lµ kiÕn thøc vÒ kh¸i niÖm hµm nh­ng ng­îc l¹i lµm viÖc trªn hµm sè lu«n xuÊt hiÖn c¸c t­¬ng øng hµm.


b. RÌn luyÖn t­ duy logic vµ ng«n ng÷ chÝnh x¸c

ViÖc gi¶i bµi to¸n nãi chung, gi¶i bµi to¸n vÒ ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh nãi riªng ®ßi hái häc sinh ph¶i biÕt suy luËn logic. ViÖc ph¸t hiÖn vµ lîi dông c¸c mèi quan hÖ cã tÝnh chÊt nh©n - qu¶ trong c¸c d÷ kiÖn vµ ®iÒu kiÖn cña bµi to¸n lµ hÕt søc quan träng khi t×m tßi lêi gi¶i cho bµi to¸n. ViÖc rÌn luyÖn cho häc sinh sö dông chÝnh x¸c c¸c tõ nèi víi ý nghÜa cña c¸c phÐp logic nh­: vµ, hoÆc, nÕu, th×, cÇn ®ñ, khi, chØ khi, cã Ýt nhÊt mét, cã kh«ng qu¸ mét, cã nhiÒu nhÊt mét... cã ý nghÜa rÊt quan träng trong viÖc x¸c ®Þnh yªu cÇu còng nh­ tr×nh bµy lêi gi¶i cña mét bµi to¸n gi¶i ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh.


c. CÇn h×nh thµnh cho häc sinh mét sè biÓu t­îng vÒ sù t­¬ng øng th­êng gÆp khi gi¶i ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh

Ch¼ng h¹n:


- øng víi mçi sè thùc cã ®óng mét ®iÓm trªn ®­êng th¼ng sè vµ ng­îc l¹i víi mçi ®iÓm trªn ®­êng th¼ng sè øng ®óng mét sè thùc.


- §Æt 
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 th× øng víi mçi gi¸ trÞ x (thuéc tËp x¸c ®Þnh) cã ®óng mét gi¸ trÞ t nh­ng ng­îc l¹i øng víi mçi gi¸ trÞ t th× cã thÓ kh«ng cã, cã mét hoÆc nhiÒu gi¸ trÞ cña x. Cô thÓ h¬n víi 
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 th× mçi gi¸ trÞ x cã mét gi¸ trÞ t nh­ng mçi t > 0 cã hai gi¸ trÞ cña x, t = 0 th× øng víi mét gi¸ trÞ x = 0 cßn
 t < 0 th× kh«ng cã gi¸ trÞ x nµo tháa m·n, 
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 cho häc sinh x¸c ®Þnh sù t­¬ng øng gi÷a t 
vµ x.


- Sè giao ®iÓm cña ®å thÞ hµm sè y = f(x) vµ ®å thÞ hµm sè y = g(x) chÝnh lµ sè nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh f(x) = g(x) (*) (Sù t­¬ng øng ®¬n trÞ 1:1). Hoµnh ®é giao ®iÓm (nÕu cã) lµ nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh (*).


- øng víi mçi lo¹i ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh chÝnh quy th× cã c¸ch lµm tæng qu¸t x¸c ®Þnh (nhËn d¹ng vµ thÓ hiÖn). TÊt nhiªn ë ®©y ta ®ang lµm ®Õn lo¹i bµi to¸n cã thuËt gi¶i vµ viÖc lµm nµy kh«ng lµm cho häc sinh kÐm linh ho¹t, t¹o tÝnh ú khi gi¶i to¸n mµ chØ râ cho häc sinh thÊy sù t­¬ng øng nµy kh«ng ®¬n trÞ.


- Cho ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh chøa tham sè th× víi mçi gi¸ trÞ cña tham sè cã mét tËp nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh x¸c ®Þnh bëi tham sè cô thÓ.


- Khi gi¶i ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh v« tû b»ng ph­¬ng ph¸p l­îng gi¸c hãa th× cã thÓ lîi dông sù t­¬ng øng gi÷a ®iÒu kiÖn cña Èn víi tËp gi¸ trÞ cña c¸c hµm sin, cosin, tg, cotg ®Ó t×m c¸ch l­îng gi¸c hãa Èn, nh»m sö dông c«ng thøc l­îng gi¸c ®Ó khö c¸c dÊu c¨n thøc ®­îc thuËn lîi nh­:

	§iÒu kiÖn cña Èn x
	L­îng gi¸c hãa Èn x
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image845.wmf]



d. Th«ng qua mét sè d¹ng bµi tËp

- Lo¹i bµi tËp d¹ng ®Þnh l­îng

VÝ dô 1: Gi¶i ph­¬ng tr×nh:
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Ho¹t ®éng t×m lêi gi¶i:

§iÒu kiÖn:
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T×m sù t­¬ng øng: Tõ ®iÒu kiÖn 
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Khi ®ã (1) trë thµnh:
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Gi¶i (2) vµ trë vÒ t×m x, ta suy ®­îc nghiÖm cña (1) lµ: 
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NhËn xÐt: Víi ph­¬ng tr×nh trªn nÕu dïng phÐp biÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng th× kh¶ n¨ng h÷u tû hãa gÆp khã kh¨n do ph­¬ng tr×nh ®ã chøa qu¸ nhiÒu c¨n thøc, b»ng viÖc lîi dông sù t­¬ng øng, kh¶ n¨ng h÷u tû hãa b»ng viÖc ®­a Èn phô l­îng gi¸c tá râ tÝnh hiÖu qu¶. Cã thÓ ®Æt 
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VÝ dô 2: Gi¶i ph­¬ng tr×nh:
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Ho¹t ®éng t×m lêi gi¶i:
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T×m mèi quan hÖ gi÷a c¸c biÓu thøc trong ph­¬ng tr×nh:
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Râ rµng, viÖc gi¶i ph­¬ng tr×nh nh×n rÊt phøc t¹p nh­ng nÕu ph¸t hiÖn ®­îc mèi quan hÖ gi÷a c¸c biÓu thøc cã trong ph­¬ng tr×nh, lîi dông sù t­¬ng øng nÕu ®Æt 
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 nªn chóng lµ hai ®¹i l­îng nghÞch ®¶o cña nhau th× bµi to¸n gi¶i quyÕt trë nªn nhÑ nhµng.

Khi ®ã: (3) trë thµnh: 
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Trë vÒ gi¶i x ta cã:
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VÝ dô 3: X¸c ®Þnh tÊt c¶ c¸c gi¸ trÞ cña a ®Ó ph­¬ng tr×nh sau cã 4 nghiÖm ph©n biÖt:
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(4)

Ho¹t ®éng t×m sù t­¬ng øng:

- NhËn d¹ng ph­¬ng tr×nh? C¸ch lµm? (Ph¸t hiÖn sù t­¬ng øng)


- §Æt 
[image: image865.wmf]2
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 th× ®iÒu kiÖn cña t nh­ thÕ nµo?


- Tõ yªu cÇu ph­¬ng tr×nh víi Èn x cã 4 nghiÖm ph©n biÖt chuyÓn sang ph­¬ng tr×nh víi Èn t cã bao nhiªu nghiÖm? C¸c nghiÖm nµy tháa m·n ®iÒu kiÖn g×?

H­íng dÉn gi¶i:
§Æt 
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(5)

Cã nhËn thøc ®­îc sù t­¬ng øng: Mçi nghiÖm t < 0 cña ph­¬ng tr×nh (5) th× ph­¬ng tr×nh (4) v« nghiÖm, t = 0 th× x = 0 vµ mçi nghiÖm t > 0 cña (5) cho hai nghiÖm t­¬ng øng 
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 cña (4). Th× míi lîi dông ®­îc sù t­¬ng øng nµy, chuyÓn ®æi yªu cÇu bµi to¸n ®èi víi Èn x sang ®èi víi Èn t, ®Ó gi¶i quyÕt dÔ dµng h¬n.

§iÒu kiÖn cÇn vµ ®ñ ®Ó ph­¬ng tr×nh (4) cã 4 nghiÖm ph©n biÖt lµ ph­¬ng tr×nh (5) cã hai nghiÖm d­¬ng ph©n biÖt.


§Æt 
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Khi nhËn thøc vµ lîi dông sù t­¬ng øng gi÷a nghiªm cña ph­¬ng tr×nh (4) víi nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh (5), häc sinh kh«ng chØ gi¶i quyÕt ®­îc c©u hái trªn mµ cßn gi¶i quyÕt ®­îc c¸c c©u hái nh­: T×m a ®Ó ph­¬ng tr×nh  v« nghiÖm, cã mét nghiÖm, cã hai nghiÖm hoÆc cã 3 nghiÖm.


Nãi tãm l¹i, gi¶i quyÕt ®­îc bµi to¸n tæng qu¸t 
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 ch­a biÕt c¸ch gi¶i, b»ng c¸ch "chÕ biÕn" ®­a vÒ d¹ng quen thuéc 
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 th«ng qua c¸ch ®Æt 
[image: image873.wmf](

)

2

txt0

=³

, ®ång thêi thiÕt lËp vµ lîi dông sù t­¬ng øng gi÷a nghiÖm, sè nghiÖm ph­¬ng tr×nh Èn t víi nghiÖm, sè nghiÖm ph­¬ng tr×nh Èn x.

Ngoµi ra ta cßn më réng bµi to¸n:


Tæng qu¸t 1: Gi¶i vµ biÖn luËn ph­¬ng tr×nh:








[image: image874.wmf](

)

2nn*

axbxc0n

++=Î

¥



Tæng qu¸t 2: Gi¶i vµ biÖn luËn ph­¬ng tr×nh:
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VÝ dô 4: Gi¶i ph­¬ng tr×nh:
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Bµi to¸n nµy cã nhiÒu c¸ch lµm: BiÕn ®æi t­¬ng ®­¬ng, ®Æt Èn phô nh­ng nÕu xem xÐt theo quan ®iÓm hµm, biÕt lîi dông ®­îc sù t­¬ng øng 1:1, nghiÖm ph­¬ng tr×nh (6) lµ hoµnh ®é giao ®iÓm cña ®å thÞ hµm sè 
[image: image877.wmf]2
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 vµ ®­êng th¼ng y = 1 (lîi dông tÝnh ®¬n ®iÖu cña hµm sè) ta cã c¸ch khai th¸c, gi¶i quyÕt bµi to¸n theo h­íng ph¸t huy tÝnh tÝch cùc cña häc sinh.

H­íng dÉn gi¶i:

 - XÐt hµm sè 
[image: image878.wmf]2
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 - Hµm sè lu«n ®ång biÕn trªn tËp x¸c ®Þnh 
[image: image879.wmf]1
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- KÕt luËn 
[image: image881.wmf]1
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 lµ nghiÖm duy nhÊt cña (6)

VÝ dô 5: T×m m ®Ó ph­¬ng tr×nh sau cã nghiÖm thùc:
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Yªu cÇu häc sinh nhËn d¹ng ph­¬ng tr×nh? §Ò xuÊt c¸ch lµm chung?
Ph­¬ng tr×nh cã d¹ng 
[image: image883.wmf]++=
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, c¸ch lµm chung lµ:

+ NÕu v = 0, ph­¬ng tr×nh trë thµnh u = 0

+ NÕu 
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, chia c¶ hai vÕ ph­¬ng tr×nh cho 
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, sau ®ã ®Æt 
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, ®­îc ph­¬ng tr×nh bËc hai ®èi víi t.

Nªu c¸c h­íng gi¶i quyÕt bµi to¸n trªn?

Tr­íc hÕt, cÇn ®­a ph­¬ng tr×nh (7) vÒ ph­¬ng tr×nh d¹ng ®¬n gi¶n (bËc hai) th«ng qua b­íc ®Æt Èn phô.


§iÒu kiÖn: 
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. Khi ®ã, chia c¶ hai vÕ cña ph­¬ng tr×nh cho 
[image: image888.wmf]+>

x10

 ta ®­îc: 
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§Æt 
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§Õn ®©y, ®Ó gi¶i quyÕt bµi to¸n nµy häc sinh cã hai h­íng suy nghÜ:


H­íng 1: Lîi dông mèi quan hÖ, sù t­¬ng øng gi÷a Èn x vµ Èn phô t, chuyÓn ®æi bµi to¸n thµnh: T×m m ®Ó (9) cã nghiÖm thùc tho¶ m·n 
[image: image894.wmf]£<
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Häc sinh cÇn huy ®éng kiÕn thøc vÒ tam thøc bËc hai ®Ó gi¶i.


H­íng 2: §­a ph­¬ng tr×nh vÒ d¹ng 
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. XÐt mèi t­¬ng quan gi÷a hai ®å thÞ hµm sè (C): 
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 vµ ®­êng th¼ng (d): y = m. CÇn lµm cho häc sinh nhËn thøc ®­îc sù t­¬ng øng: Ph­¬ng tr×nh 
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 thuéc tËp gi¸ trÞ cña hµm 
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. Nh­ vËy, bµi to¸n trë vÒ t×m tËp gi¸ trÞ cña hµm sè 
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 (TÊt nhiªn, tuú tõng bµi cô thÓ mµ ta t×m tËp gi¸ trÞ cña nã trªn tËp x¸c ®Þnh hay trªn trªn mét kho¶ng, ®o¹n, nöa kho¶ng, nöa ®o¹n nµo ®ã tho¶ m·n yªu cÇu bµi to¸n).


Trë l¹i bµi to¸n trªn: 
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§Æt:
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LËp b¶ng biÕn thiªn cña hµm f(t) víi 0 < t < 1, ta ®­îc:
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NhËn xÐt: Dï nhËn thøc vµ lîi dông sù t­¬ng øng gi÷a x vµ t nh­ng häc sinh dÔ m¾c sai lÇm khi ®Æt ®iÒu kiÖn cho t lµ 
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 (v× c¨n bËc ch½n cña mét sè kh«ng ©m mµ kh«ng thÊy ®­îc 
[image: image907.wmf]£<
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 nªn lµm theo h­íng 1 hay h­íng 2 ®Òu dÉn ®Õn kÕt qu¶ sai lµ 
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Trong qu¸ tr×nh lµm to¸n viÖc h×nh thµnh, ph¸t hiÖn, nghiªn cøu vµ lîi dông t­¬ng øng hµm ®Ó gi¶i quyÕt ®ßi hái häc sinh cÇn ph¶i huy ®éng c¸c luång kiÕn thøc liªn quan nh­: kiÕn thøc vÒ hµm sè, vÒ tËp hîp sè, vÒ bÊt ®¼ng thøc...


Lîi dông t­¬ng øng hµm kh«ng nh÷ng gi¶i quyÕt hiÖu qu¶ c¸c bµi to¸n vÒ ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh, cho ta c¸c c¸ch nh×n bµi to¸n d­íi nhiÒu gãc ®é kh¸c nhau mµ cßn ph¸t triÓn bµi to¸n tæng qu¸t h¬n.

VÝ dô 6: Gi¶i hÖ ph­¬ng tr×nh:
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H­íng 1: Häc sinh gi¶i thuÇn tuý b»ng ph­¬ng ph¸p khö Èn sè.

H­íng 2: T×m mèi quan hÖ gi÷a c¸c sè cã trong c¸c bé sè (8, 4, 2); (27, 9, 3); (-1, 1, -1) cña ph­¬ng tr×nh (10), (11) vµ (12). VËn dông t­ t­ëng hµm ®Ó gi¶i quyÕt bµi to¸n.

NhËn thÊy:
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Chøng tá 2, 3, -1 lµ ba nghiÖm ph­¬ng tr×nh: 
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 (Ph¸t hiÖn sù t­¬ng øng).

Do ®ã: 
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 (ThiÕt lËp t­¬ng øng hµm).
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Nh­ vËy, nhê viÖc ph¸t hiÖn, thiÕt lËp, nghiªn cøu vµ lîi dông sù t­¬ng øng gi÷a d¹ng ph­¬ng tr×nh vµ nghiÖm cña nã; gi÷a c¸c hÖ sè cña hai ®a thøc b»ng nhau; gi÷a hÖ sè cña ph­¬ng tr×nh thµnh phÇn víi nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh ®Æc tr­ng cho c¸c ph­¬ng tr×nh cña hÖ, mµ ta cã c¸ch lµm ®éc ®¸o, cã thÓ tæng qu¸t ho¸ bµi to¸n:


Gi¶i hÖ ph­¬ng tr×nh:
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- Lo¹i bµi tËp chøng minh


Khi gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh gÆp bµi tËp chøng minh th­êng cã d¹ng: Chøng minh ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh v« nghiÖm, cã nghiÖm, cã n nghiÖm trªn kho¶ng, ®o¹n, nöa kho¶ng, nöa ®o¹n hay trªn tËp x¸c ®Þnh cña nã, ®èi víi d¹ng to¸n nµy ®Ó lîi dông t­¬ng øng hµm trong viÖc gi¶i, ta cã thÓ chuyÓn ®æi bµi to¸n vÒ d¹ng kh¸c t­¬ng ®­¬ng; dùa vµo tËp gi¸ trÞ cña hµm sè vµ c¸c tÝnh chÊt cña nã.

VÝ dô 7: Chøng minh r»ng, bÊt ph­¬ng tr×nh sau ®óng víi mäi x d­¬ng:
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Râ rµng ®èi víi bÊt ph­¬ng tr×nh nµy, VT lµ hµm ®a thøc, VP lµ hµm l­îng gi¸c, kh«ng thÓ gi¶i b»ng biÕn ®æi th«ng th­êng ®­îc. H¬n n÷a bµi to¸n kh«ng yªu cÇu gi¶i bÊt ph­¬ng tr×nh. §iÒu g× gîi cho ta sö dông c«ng cô hµm sè ®Ó gi¶i quyÕt bµi to¸n nµy?

H­íng dÉn gi¶i: 

XÐt hµm sè 
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2.4. KÕt luËn ch­¬ng 2

Trong ch­¬ng nµy LuËn v¨n ®· ph©n tÝch, minh häa c¸c kü n¨ng cÇn rÌn khi gi¶i ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh. §Ò ra mét sè quan ®iÓm phèi hîp rÌn luyÖn kü n¨ng gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh dùa vµo c¸c t­ t­ëng chñ ®¹o cña t­ duy hµm, ®ång thêi cô thÓ hãa viÖc ph¸t triÓn t­ duy hµm khi d¹y häc chñ ®Ò ph­¬ng tr×nh. Gióp häc ®Ó häc sinh chiÕm lÜnh kiÕn thøc vµ rÌn luyÖn kü n¨ng To¸n häc ®­îc thuËn lîi. §Æc biÖt nh×n sù vËt, hiÖn t­îng cña to¸n d­íi gãc ®é biÕn thiªn phô thuéc lÉn nhau vµ mèi quan hÖ nh©n qu¶ cña chóng.

ch­¬ng 3

Thùc nghiÖm s­ ph¹m
3.1. Môc ®Ých thùc nghiÖm


Thùc nghiÖm s­ ph¹m ®­îc tiÕn hµnh nh»m môc ®Ých kiÓm nghiÖm tÝnh kh¶ thi vµ hiÖu qu¶ cña c¸c sù phèi hîp rÌn luyÖn kü n¨ng gi¶i ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh víi viÖc ph¸t triÓn t­ duy hµm cho häc sinh; kiÓm nghiÖm tÝnh ®óng ®¾n cña gi¶ thuyÕt khoa häc.


3.2. Tæ chøc vµ néi dung thùc nghiÖm


3.2.1. Tæ chøc thùc nghiÖm


Thùc nghiÖm s­ ph¹m ®­îc tiÕn hµnh t¹i tr­êng THPT Thä Xu©n 4, Thä Xu©n, Thanh Ho¸.


+ Líp thùc nghiÖm: 10A1


+ Líp ®èi chøng: 10A2

Thêi gian thùc nghiÖm ®­îc tiÕn hµnh vµo kho¶ng tõ th¸ng 9 ®Õn th¸ng 11 n¨m  2007

          
Gi¸o viªn d¹y líp thùc nghiÖm: ThÇy Hµ Duyªn Nam.


Gi¸o viªn d¹y líp ®èi chøng: ThÇy L­¬ng Ngäc Hoµ.


§­îc sù ®ång ý cña Ban Gi¸m hiÖu Tr­êng THPT Thä Xu©n 4, chóng t«i ®· t×m hiÓu kÕt qu¶ häc tËp c¸c líp khèi 10 cña tr­êng vµ nhËn thÊy tr×nh ®é chung vÒ m«n To¸n cña hai líp 10A1 vµ 10A2 lµ t­¬ng ®­¬ng.


Trªn c¬ së ®ã, chóng t«i ®Ò xuÊt ®­îc thùc nghiÖm t¹i líp 10A1 vµ lÊy líp 10A2 lµm líp ®èi chøng.

 
Ban Gi¸m hiÖu tr­êng, c¸c thÇy (c«) Tæ tr­ëng tæ To¸n vµ c¸c thÇy c« d¹y hai líp 10 A1 vµ 10A2 chÊp nhËn ®Ò xuÊt nµy vµ t¹o ®iÒu kiÖn thuËn lîi cho chóng t«i tiÕn hµnh thùc nghiÖm.


3.2.2. Néi dung thùc nghiÖm


Thùc nghiÖm ®­îc tiÕn hµnh trong 16 tiÕt, ch­¬ng Ph­¬ng tr×nh vµ hÖ ph­¬ng tr×nh. Sau khi d¹y thùc nghiÖm, chóng t«i cho häc sinh lµm bµi kiÓm tra. Sau ®©y lµ néi dung ®Ò kiÓm tra:


§Ò kiÓm tra (thêi gian 45 phót)


C©u I: H·y biÖn luËn sè nghiÖm ph­¬ng tr×nh sau theo tham sè a:
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C©u II: T×m m ®Ó ph­¬ng tr×nh sau cã nghiÖm:
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C©u III: Gi¶i ph­¬ng tr×nh:





[image: image922.wmf]2

2

11

4x2x60

xx

+++-=





(3)


ViÖc ra ®Ò nh­ trªn chøa ®ùng nh÷ng dông ý s­ ph¹m. Xin ®­îc ph©n tÝch râ h¬n vÒ ®iÒu nµy vµ ®ång thêi ®¸nh gi¸ s¬ bé vÒ chÊt l­îng lµm bµi cña häc sinh.


C©u I: Dông ý s­ ph¹m trong c©u nµy lµ kiÓm tra ®¸nh gi¸ kh¶ n¨ng gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh b»ng ®å thÞ, x¸c lËp ®­îc sù t­¬ng øng gi÷a tËp hîp sè thùc vµ tËp hîp giao ®iÓm, cô thÓ h¬n lµ gi÷a sè nghiÖm ph­¬ng tr×nh víi sè giao ®iÓm cña c¸c ®å thÞ ®­îc x¸c ®Þnh tõ ph­¬ng tr×nh. HÇu hÕt tÊt c¶ häc sinh ë líp thùc nghiÖm vµ líp ®èi chøng ®Òu ®­a ra kÕt qu¶ ®óng nh­ng kh¸ nhiÒu häc sinh ë líp ®èi chøng, mÆc dï x¸c ®Þnh ®­îc ®©y lµ bµi to¸n biÖn luËn sè nghiÖm ph­¬ng tr×nh chø kh«ng ph¶i bµi to¸n gi¶i vµ biÖn luËn ph­¬ng tr×nh nh­ng l¹i gi¶i quyÕt bµi to¸n biÖn luËn sè nghiÖm dùa trªn bµi to¸n gi¶i vµ biÖn luËn. ë bµi to¸n nµy, nhËn thÊy ®©y lµ ph­¬ng tr×nh bËc hai, viÖc biÖn luËn ph­¬ng tr×nh lo¹i nµy ®­îc lµm quen kh¸ nhiÒu nªn kh«ng cã g× khã kh¨n, häc sinh líp ®èi chøng thùc hiÖn gi¶i tuÇn tù c¸c b­íc cña bµi to¸n biÖn luËn vµ kÕt luËn sè nghiÖm ph­¬ng tr×nh dùa vµo kÕt qu¶ cña bµi to¸n gi¶i vµ biÖn luËn. Nh­ng phÇn ®«ng häc sinh líp thùc nghiÖm l¹i kh«ng lµm nh­ vËy mµ ®­a ph­¬ng tr×nh vÒ d¹ng ph­¬ng tr×nh t­¬ng ®­¬ng: 
[image: image923.wmf]2
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. Lîi dông sù t­¬ng øng: Sè nghiÖm cña ph­¬ng tr×nh ®· cho chÝnh b»ng sè giao ®iÓm cña parabol (P): 


[image: image924.wmf]2
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 vµ ®­êng th¼ng (d): y = a.


Quan s¸t ®å thÞ, thÊy ®Ønh cña parabol (P) lµ I (-1; -3), cã bÒ lâm quay lªn trªn; khi a thay ®æi th× ®­êng th¼ng (d) còng thay ®æi nh­ng lu«n lu«n song song (hoÆc trïng) víi trôc hoµnh. Tõ ®ã rót ra kÕt luËn bµi to¸n.


ë c©u II dông ý s­ ph¹m lµ nh»m kiÓm tra ®¸nh gi¸ kh¶ n¨ng nhËn d¹ng ph­¬ng tr×nh, t×m ®iÒu kiÖn cho Èn phô vµ kh¶ n¨ng chuyÓn ®æi bµi to¸n. §a sè häc sinh ë c¶ hai líp thùc nghiÖm vµ ®èi chøng ®Òu nhËn ra ®©y lµ ph­¬ng tr×nh trïng ph­¬ng, gi¶i b»ng ph­¬ng ph¸p ®Æt Èn phô, biÕt c¸ch ®Æt Èn phô: 
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 vµ ®­a ph­¬ng tr×nh (2) vÒ d¹ng: 
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§Õn ®©y nhiÒu häc sinh ë líp ®èi chøng ®· sai lÇm khi chuyÓn ®æi yªu cÇu bµi to¸n tõ Èn ban ®Çu sang Èn phô, mang yªu cÇu cña bµi to¸n ®èi víi Èn ban ®Çu sang ¸p dông cho Èn phô (do kh«ng x¸c ®Þnh ®­îc sù t­¬ng øng gi÷a yªu cÇu ®èi víi Èn ban ®Çu vµ yªu cÇu ®èi víi Èn phô) nªn cho r»ng: “Ph­¬ng tr×nh (2) cã nghiÖm khi vµ chØ khi ph­¬ng tr×nh (2’) cã nghiÖm.


[image: image928.wmf](

)

(

)

2

2

5

12m4m1054m0m

4

ÛD=---³Û-³Û³

”.


So víi häc sinh líp ®èi chøng th× häc sinh líp thùc nghiÖm Ýt m¾c sai lÇm nµy, c¸c em nhËn thøc ®­îc yªu cÇu cña bµi to¸n sau khi chuyÓn ®æi lµ: “Ph­¬ng tr×nh (3) cã nghiÖm khi vµ chØ khi ph­¬ng tr×nh (2’) cã nghiÖm kh«ng ©m”.


C©u III: Dông ý s­ ph¹m muèn kiÓm tra kh¶ n¨ng ph©n tÝch ®Þnh h­íng t×m lêi gi¶i bµi to¸n. §Ó h×nh thµnh ph­¬ng ph¸p gi¶i häc sinh cÇn nhËn ra
mèi liªn hÖ trong bµi to¸n gi÷a 
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§Ó h×nh thµnh ph­¬ng ph¸p gi¶i bµi to¸n b»ng c¸ch ®Æt Èn phô 
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 vµ chuyÓn ph­¬ng tr×nh vÒ d¹ng 
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Ngoµi ra ë c©u hái nµy cßn kiÓm tra kh¶ n¨ng t×m ®iÒu kiÖn cña Èn phô 
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. Cã mét sè häc sinh ë líp thùc nghiÖm ®· sai lÇm khi ®¸nh gi¸:
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3.3. §¸nh gi¸ kÕt qu¶ thùc nghiÖm


KÕt qña kiÓm tra cho thÊy:
	§iÓm

Líp
	0
	1
	2
	3
	4
	5
	6
	7
	8
	9
	10
	Tæng sè bµi

	§èi chøng
	0
	0
	0
	3
	8
	18
	16
	4
	1
	0
	0
	50

	Thùc nghiÖm
	0
	0
	0
	0
	2
	4
	8
	22
	12
	6
	0
	54



Líp Thùc nghiÖm: YÕu 3,7%; Trung b×nh 22,2%; Kh¸ 63%; Giái 11,1%.


Líp §èi chøng: YÕu 22%; Trung b×nh 68%; Kh¸ 10%; Giái 0%.


C¨n cø vµo kÕt qu¶ kiÓm tra, b­íc ®Çu cã thÓ thÊy hiÖu qu¶ cña sù phèi hîp rÌn luyÖn kü n¨ng gi¶i ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh víi viÖc ph¸t triÓn t­ duy hµm cho häc sinh.


3.4. KÕt luËn chung vÒ thùc nghiÖm


Qu¸ tr×nh thùc nghiÖm cïng nh÷ng kÕt qu¶ rót ra sau thùc nghiÖm cho thÊy: Môc ®Ých thùc nghiÖm ®· ®­îc hoµn thµnh, tÝnh kh¶ thi vµ tÝnh hiÖu qu¶ cña sù phèi hîp rÌn luyÖn kü n¨ng gi¶i ph­¬ng tr×nh, bÊt ph­¬ng tr×nh víi viÖc ph¸t triÓn t­ duy hµm ®· ®­îc kh¼ng ®Þnh.

KÕt luËn
LuËn v¨n ®· thu ®­îc nh÷ng kÕt qu¶ sau: 


1. §· hÖ thèng ho¸, ph©n tÝch kh¸i niÖm kü n¨ng, kh¸i niÖm t­ duy hµm, vÊn ®Ò rÌn luyÖn kü n¨ng vµ ph¸t triÓn t­ duy hµm cho häc sinh.


2. §· ®Ò xuÊt c¸c quan ®iÓm phèi hîp rÌn luyÖn kü n¨ng gi¶i to¸n ph­¬ng tr×nh dùa vµo c¸c t­ t­ëng chñ ®¹o cña t­ duy hµm, ®ång thêi ®Ò cËp ®Õn vÊn ®Ò ph¸t triÓn t­ duy hµm th«ng qua d¹y häc chñ ®Ò ph­¬ng tr×nh.



3. X©y dùng ®­îc hÖ thèng c¸c vÝ dô, bµi tËp nh»m minh ho¹ vµ kh¾c s©u phÇn lý luËn còng nh­ thùc hµnh d¹y to¸n theo quan ®iÓm hµm ë tr­êng phæ th«ng.


4. NÕu thùc hiÖn tèt c¸c gi¶i ph¸p ®­îc nªu ra trong LuËn v¨n th× kh«ng nh÷ng häc sinh cã sù høng thó, ®am mª trong häc tËp mµ hiÖu qu¶ s­ ph¹m vÒ d¹y to¸n sÏ n©ng cao.


Tõ nh÷ng kÕt qña thu ®­îc cho phÐp chóng t«i x¸c nhËn r»ng gi¶ thuyÕt khoa häc lµ chÊp nhËn ®­îc vµ cã tÝnh hiÖu qu¶, môc ®Ých nghiªn cøu ®· hoµn thµnh.
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